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3. HAZI FELADAT

1. Legyen K egy végtelen test, f € K[x1,...,2,] egy nemnulla polinom. Mutassuk meg, hogy f
mint A(K)-en értelmezett fiiggvény nem azonosan nulla.

2. Tekintsiik az n x n-es F, feletti 1 determindnsti matrixok SL(n,F,) csoportjat, mint NG (Fyq)
egy részhalmazat. Igazoljuk, hogy SL(n,F,) C A" (Fq) egy hiperfeliilet, és adjuk meg az I, feletti
pontjainak szamat.

3. * (Euler-formula) Jeloljon K egy tetszileges testet, legyen f € Klzi1,...,x,] tetsz6leges m-
edfokt homogén polinom. Mutassuk meg, hogy

Zaxi:m‘f.

4. Igazoljuk, hogy minden 5 feletti kétvaltozdés homogén harmadfokd polinomnak van nemtrivialis
nullhelye.

5. (Véges Fourier-transzformalt) Legyen I, egy véges test, f : F; — C tetsz6leges fliggvény. jelolje

£(s) dzeffl N FyGsh
teF,

ahol ¢ : F; — C a ¢(a) def ¢ (9 fiigovény. Igazoljuk, hogy

F) = > Fs)(st) -

telF;

6. Legyen K tetszéleges test, I C Klzy,...,x,] idedl. Mutassuk meg hogy egy h € K[x1,...,xy]
polinomra h € Rad(I) pontosan akkor, ha 1 € (I,1 —yh) C K[x1,...,Zn,y].

7. * Legyen p prim, n természetes szdm, amelyre n|p — 1. Ekkor

N@"=a) = 3 x(a) |

ahol az Osszegzés az Osszes olyan x karakteren fut végig, amelyeknek a rendje osztja n-t.



