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9. HAZI FELADAT

1. Hatéruzzuk meg az Osszes egységgyokot, amelyek a Q(v/2), Q(i), Q(iv/2), illetve a Q(iv/3) testek
elemei.

2. Szdmoljuk ki az X® — 1 € F7[X] polinom Galois-csoportjat.

Definicié: Legyen L/K véges testbévités, a € L. Tekintsiik L-nek a
¢o: L — L, x— ax
K-endomorfizmusét. Ekkor

Trpi(a) < Te(ea)

Nmpp(a) © det(da)

az a elem nyoma, illetve normdja L/K-ban.

3. * Legyen L/K n-edfoku bévités, a € L. Ekkor
(1) ha a € K, akkor
TTL/K(G) =na, NmL/K(a) =a";
(2) ha L = K(a), a minimélpolinomja K felett X™ + c; X" ! + ... + ¢,, akkor
TTL/K(G) = —C1, NmL/K(a) =(=1)"cp .

4. * Legyen L/K véges testbévités, a € L, s def [L: K(a)]. Ekkor

Trr/k(a) = s Trgy/k(a) , Nmp g(a) = (Nmgq)/x(a))®

5. Irjuk le a {a € L|Try/k(a) =0} halmazt, ha L/K n-edfokd véges testbévités.
6. Legyenek F; C [Fy véges testek. Hatarozzuk meg a kapcsolodé normaleképezés képét és magjat.

7. Legyen K tetszbleges test, L = K(a) egyszerii algebrai bévités f € K[X] minimalpolinommal.
Mutassuk meg, hogy

(@) = N (@ — a)
minden x € K esetén.

8. ** Legyen L/K véges Galois-bOvités, x1,...,x, egy K-bézisa L-nek. Ekkor minden H <
Gal(L/K) esetén
LH = K(TI'L/LH(.Z'l), c. 7TrL/LH(xTL) .



