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Analizis fizikusoknak /mérnokéknek vizsga 2017. dec. 21

I. RESZ. SEGEDESZKOZ NEM HASZNALHATO. Munkaidé: 40 perc.

Az 1./1. és az 1./2. részbdl is kiilon-kiilon legalabb 6 pontot el kell érni.

I./1. Minimumteszt. Pontozas: 2+2+2+42+2=10 pont.
A numerikus eredmény mellett rovid indoklas/levezetés is sziikséges.
) lim 17\/COS% _9
n—oo sin? (%) )
1

) [arcsinzdz =7 (4)[e**V1+e*de =" (5) >, (7%)37#2 =7
0

(2) Irjuk fel a 27 fiiggvény o = 1 koriili harmadfoki Taylor polinomjat!

I./2. Elméleti kérdések. Pontozas: 3+2+4-+2+4+2+4(4)=17+(4) pont. 15pont=

hatarértéke +o00?
Mit értiink az alatt, hogy egy fiiggvény egy intervallumon egyenletesen folytonos?
Mit mond ki Rolle tétele? Vazolja a bizonyitas alagondolatat!

Mutassunk példat olyan korlatos f : [a,b] — R fliggvényre, amely nem Riemann-integralhato.
kériink.

o0
(a) Igaz-e, hogy ha a ) a, sor konvergens, akkor lim a, = 07 Ha igen, miért? Ha nem, miért?
n=1 n—00

(o ]
(b) Igaz-e, hogy ha lim a, =0, akkor a »_ a, sor konvergens? Ha igen, miért? Ha nem, miért?
n—00 n—1

(a) Hogyan szadmolhatjuk ki egy polarkoordinatdkban adott szektorszerid tartomény teriiletét?
mellett?)

100%

. Mit értiink az alatt, hogy az f(x) fiiggvény hatarértéke az xo € R pontban a véges A € R szam? Es az alatt, hogy a

Rovid indoklast is

(Milyen felétételek

(b)* Probaljuk kitalalni, hogy hogyan szamolhatoak ki egy polarkoordinatakban adott szektorszerd tartomany suly-

pontjanak polarkoordinatéai!
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II. RESZ KIDOLGOZANDO PELDAK.
HASZNALHATO SEGEDESZKOZ: KET SAJAT KEZZEL IRT A4-es LAP -+ kiadott derivalttablazat
Munkaidé: 80 perc. Pontozas: 10+7+10/10+15=42 pont, 35pont=100%
3a és 3b koziil az egyik oldandé meg.

1 f(.’l?) _ 3sinz—5
. sinz—2 °
(a) Adjunk meg egy maximaélis z = 0-t tartalmazo intervallumot, ahol f invertalhato, és ott adjuk meg az inverzfiigg-
vényt!
(b) Adjuk meg f értelmezési tartomanyat és értékkészletét!
¢) Mennyi az inverzfiiggvény derivaltja a £ pontban? Szamoljuk ezt ki kétféleképpen!
gg 3

(d) Létezik-e f-nek maximum és minimum helye a teljes értelmezési tartomanyon? Ha igen, hol?

s

(e) Létezik-e f-nek maximum és minimum helye a [0, 7] intervallumon? Ha igen, hol?

2. Az f(z) = ﬁ fiiggvény grafikonja és az x = 0,7 = 1,y = § egyenesek 4ltal hatdrolt tartomanyt az = tengely koriil
megforgatva mennyi a keletkez§ forgastest térfogata?

3. (a) [ 2;35;"14 dx="
(b) Adjuk meg az 3'sinz = yIny differencidlegyenlet altalanos megoldasat és az y(5) = 1 illetve az y(5) = e kezdeti
feltételhez tartoz6 megoldast.

2"n!
nn

4. (a) Konvergens vagy divergens? >
n=1

2"n!
P

(b
(

~~

Konvergens vagy divergens?

o
~—

x =1 és z = —1 esetén allapitsuk meg, az alabbi sor abszolit konvergens, feltételesen konvergens, vagy divergens!
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mn,
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d) Konvergens vagy divergens? [° wg’%” dx
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1. f(l‘) — BSinw75‘

sinxz—2
(a) Adjunk meg egy maximaélis z = 0-t tartalmaz6 intervallumot, ahol f invertalhato, és ott adjuk meg az inverzfiigg-
vényt!

(b) Adjuk meg f értelmezési tartoményat és értékkészletét!

(c) Mennyi az inverzfiiggvény derivaltja a % pontban? Szamoljuk ezt ki kétféleképpen!

(d) Létezik-e f-nek maximum és minimum helye a teljes értelmezési tartomanyon? Ha igen, hol?
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2. Az f(x) = ﬁ fiiggvény grafikonja és az x = 0,2 = 1,y = 5 egyenesek altal hatarolt tartoményt az z tengely koriil
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22°4+4 g,
3. (a) [ 2FF da=?
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Konvergens vagy divergens?
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x =1 és z = —1 esetén éllapitsuk meg, az aldbbi sor abszolut konvergens, feltételesen konvergens, vagy divergens!
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d) Konvergens vagy divergens?




