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1. Határozzuk meg a következ® függvényhatárértékeket!
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2. Felhasználva a lim
x→0

sinx
x

= 1 határértéket, vizsgáljuk meg léteznek-e az alábbi határértékek; ha igen

számítsuk ki azokat!

a) lim
x→0

sin(αx)

sin(βx)
(β 6= 0) b) lim

x→0
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3. Legyenek a, b ∈ R, a > 0 és x0 ∈ R ∪ {±∞}. Igazoljuk a következ®ket:

a) Ha lim
x→x0

f(x) = a és lim
x→x0

g(x) = b, akkor lim
x→x0

f(x)g(x) = ab.

b) Ha lim
x→x0

f(x) = 1, lim
x→x0

|g(x)| = ∞, és lim
x→x0

g(x)(f(x) − 1) = b, akkor lim
x→x0

f(x)g(x) = eb.

4. Az el®z® feladatot felhasználva számoljuk ki a következ® határértékeket:

a) lim
x→1
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5. Határozzuk meg a következ® f(x) függvények bal- és jobboldali határértékét a megadott x0 helyen:

a) f(x) =
x2 − 1

|x− 1| , x0 = 1 b) f(x) = 3 +
1

1 + 7
1

1−x

, x0 = 1 ) f(x) =
5

(x− 2)3
, x0 = 2.

6. Hol folytonosak az alábbi függvények? Állapítsuk meg a szakadási helyeik típusát!

a) f(x) =
x2 + 2x− 3

x2 + 5x+ 6
b) f(x) =
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7. Határozzuk meg az a és b paraméterek értékét úgy, hogy az f(x) függvény mindenhol folytonos

legyen!

a) f(x) =

{

x ha |x| ≤ 1
x2 + ax+ b ha 1 < |x| b) f(x) =







(x− 1)3 ha x ≤ 0
ax+ b ha 0 < x < 1√
x ha 1 ≤ x

8. Határozzuk meg az alábbi függvények asszimptotáinak egyenletét:

a) f(x) =

√
1 + x2

x
b) f(x) =

x√
x2 − 1

) f(x) =
2x3 + 7x2 + 3x− 2

x2 + 2x+ 3


