Mat. A2 10. feladatsor 2016/17, méasodik félév

1. Szamitsuk ki az alabbi kettés- és harmasintegralokat! Abrazoljuk az integralas tar-
toméanyat! (Hf: b), ¢))

In3 In2 3 1 4
/ / e" T2 dy dx b) / / / y—xzdzdydr
O1 _i 2$+y
c) / / xy? dy da d) / / / (z —2x —y)dzdydx
0 Jz2 -1J0 Jz—y

2. Szémitsuk ki az f fliggvény integraljat a T' tartoményon, ahol

a) f —x\/xQ , T'= {xy)|0<x<1 0<y<3}h

'Y)
b) ( y) = ——, T azy=x ésy = x? gorbék altal hatarolt korlatos tartoméany;
c) flz,y) = —|—y,T {(z,y)|1 <z <e, 0<y<Inz};
d) f(z,y) = , ahol T" a (0,0), (1,0), (0,1) cstcst haromszogtartomény;
e) flz,y,z ) z, T az x,y,z > 0 nyolcadtérbdl a 2z + y + z = 4 sik altal kimetszett

korlatos tartomany

3. Szamitsuk kiazy =0,y = 2, 2 = 0, 2 = 2— 222 feliiletek altal hatarolt korlatos tartomany
térfogatat!

4. Az integralas sorrendjének felcserélésével szamitsuk ki az alabbi kettdsintegralokat!

2 5 , 4 2 .
a) / / ye® V" dz dy b) / / sin (— — x) dz dy
0 1+y2 1 VY 3

5. Hasznéljunk alkalmas polar-koordinatarendszert a kévetkezs integralok kiszdmitasahoz!
a) f (x y) = 22 integralja az origo koriili 1 sugari korlap elsé nyolcadan
b) = \/xQ + y? integralja a T = {(z,y) | 2? — 22 + y? = 0} tartoméanyon

V2—y?
// 1dxdy
// sin(z? 4 y?) dx dy

V1—2z2 y —|—z2
)/ / / xdrdydz
—-1J0 10

aholT {(z,y,2) | /322 +3y2 < 2, 9< 2% +9% + 22 <81}

6. Szamitsuk ki az alabbi tartomanyok térfogatat:
a) A z=a%+y? és 2 = 27 — 222 — 2y? paraboloidok &ltal hatarolt korlatos tartomanys;
b) Az 1 sugaru gobbdl 90°-os nyilasszogi, a gomb kézéppontjaba esd csicsu kuap altal
kivagott rész;

c) AT ={(z,y,2) |2 <4d—a22—y2 22+y*>>1, 2> 0}.



