Matematika A3 Masodik zarthelyi 2016. aprilis 29.

1. (14 pont) Keressiik meg az r(t) = (2cos4t)i + (2sindt)j + 6tk gorbe ¢ = 0 kezdSpontu ivhossz szerinti
paraméterezését! Ezutan hatarozzuk meg a gorbe érintd egységvektorat, f{6normalis egységvektorat, binormalis
egységvektorat valamely ¢ paramétert pontban! Szamitsuk ki a gérbe gorbiiletét és torzidjat!

2. (10 pont) Szamitsuk ki a v(r) vektor - vektorfiiggvény feliileti integraljat a megadott egyenletd F feliiletdarab
mentén, ha a feliilet az ry x ry vektorral (pozitivan) van iranyitva:

v(r) = 2?yi + 2zy32j + 32Kk,
ahol F: r(u,v) = (ucosv)i+ (usinv)j+uk, 0 <u<1,0<wv < 2.

3. (8 pont) Ha léteznek, akkor adjuk meg az aldbbi v(r) = 2zyi + (2? — 22)j — 2yzk vektor - vektorfiiggvény
potenciélfiiggvényeit! Szamitsuk ki a v(r) integraljat az r(t) = ti + t2j + t°k, 1 < t < 2 gérbe mentén!

4. (8 pont) Szamitsuk ki a v(r) = (z — y)i — (z + 2)j — (x + y)k vektor - vektorfiiggvény gorbementi integraljat
az 2 +y? = 9 egyenletti gérbén, ha a gorbét tgy irdnyitjuk, hogy a k vektor felsl visszanézve a gorbére az
iranyitas pozitiv forgasiranynak felel meg!

5. (10 pont) Szamitsuk ki a v(r) = z2i + (e + cosz2)j + (y° — 2x2 + 52)k vektor - vektorfiiggvény feliileti
integraljat azon az els6 térnyolcadba es6 téglatesten, amelynek cstcsai (0,0,0), (2,0,0), (0,3,0), (2,3,0), és
(0,0,5), (2,0,5), (0,3,5), (2,3,5) befelé mutatoé feliileti normalvektorral!

6. (10 pont) Igazoljuk, hogy az
() =(2+ ~ cost + —=si ti+ (2 _ cost+ —si i+ (1+ e )k
r = ——= COS —= S1n 1 — ——= COS —= S1n —= SIn
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gorbe az x + y — 2z = 2 sikban 1év§ (2,2, 1) kozépponti, 1 sugara kérvonal.



