5*.

11.

12.

Hf1.
Hf2.
Hf3.

algeolra 1. O. 1C1aals>or <zUUS. apPIrllls J-1U.

. Bizonyitsuk be, hogy a G csoport feloldhato, ha G rendje

a) p?q?, ahol p és q kiilonb6z6 primek;
b) pgr, ahol p, g, r kiillénb6z6 primek;
c*) p3q, ahol p és ¢ kiilénbdzs primek.

. Adjuk meg egy kompozicidlancat a D,, diédercsoportnak és a GL(3,2) csoportnak.

. Bizonyitsuk be a koévetkez§ izomorfidkat a relaciokkal megadott csoportokra.

Loz = y) = Ag;

a) (m,y,z|2?2 =y?=22=1, a2y =yx, 2~
b) (z,y|a? =y* =1, ayry = yryx) = D;
c¢) (z,y|z* = y? = 1) minden véges nem kommutativ homomorf képe izomorf valamelyik

diéder csoporttal.

. Adjuk meg S;-et definial6 relaciokkal tigy, hogy a generatorelemek transzpozicioknak felel-

jenek meg! Adjuk meg As-6t hasonloképpen 3-ciklusokkal generéalval

Bizonyitsuk be, hogy (z,y, z |y loy = 2%, 27 lyz = y?, 27 tex = 22) = 1.

. Adjuk meg definial6 relaciokkal a kévetkezs csoportokat:

a)C'QXCQXC’4 b)CgXCg C)Q

Bizonyitsuk be, hogy ha egy gytiriiben 22 = x minden z elemre, akkor a gytri kommutativ.

. Bizonyitsuk be, hogy ha R egységelemes gytirt, és a € R nilpotens (azaz van olyan n > 0

egész szam, amellyel a” = 0), akkor 1 4 a invertalhato!

. Bizonyitsuk be, hogy ha 1 € R, a,b € R, és 1+ ab-nek van inverze, akkor 1+ ba-nak is van!
10.

Bizonyitsuk be, hogy egy egységelemes gytrd invertdlhatd elemei csoportot alkotnak a
szorzasra nézve. Igaz-e, hogy ezek a 0-val egyiitt testet is alkotnak a gytrd miiveleteivel?

Bizonyitsuk be, hogy egy egységelemes nullosztémentes gytriiben minden jobbinverz bal-
inverz is!

Mit mondhatunk az olyan R gyfriirsl, amelyben minden a € R elemre a {0,a } halmaz
idealja R-nek?

Bizonyitsuk be, hogy G feloldhato, ha |G| = 8p, és p paratlan prim.

Bizonyitsuk be, hogy (z,y |y lzy = 22, 27 tlyz = y?) = 1
Tegyiik fel, hogy a G csoport egy N normalosztéjara N NG’ = 1. Bizonyitsuk be, hogy

ekkor N < Z(G).



