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Algebra 1. 9. feladatsor 2008. aprilis 16-18.

Bizonyitsuk be, hogy egy R véges kommutativ gytri akkor és csak akkor egységelemes, ha
nincs olyan nem nulla eleme, amely R minden elemét annulldlné, azaz barmely elemmel
megszorozva 0-t adna.

. Bizonyitsuk be, hogy egy egységelemes nullosztémentes gytirtiben minden jobbinverz bal-

inverz is!

. Mik lesznek a (jobb-, bal-, kétoldali) idedlok az alabbi gytirtikben?

a) ZLn;

b) Rnxn;

¢) Rlz]/(z* +1);

d) (C[JU]/(:(:2 +1);

e) Z folotti n x n-es fels§ haromszogmatrixok gytirtje.

. Adjuk meg a K|z,y] gytri (ahol K kommutativ test) z és y? altal generalt idealjanak

elemeit. Adjuk meg a faktorgytrtit az ideal mellékosztalyainak egy alkalmas reprezentans-
rendszerével. Mik az idealjai a faktorgytriinek?

. Bizonyitsuk be, hogy ha R = 2Z, és Ry = {(a,m)|a € R, m € Z} az R egységelemes

gytrtvé valo szokasos kiterjesztése, akkor R nem izomorf Z-vel.

. Mi a paros egészek gytriijének, 2Z-nek a hanyadosteste?

Bizonyitsuk be, hogy egy gytirtinek akkor és csak akkor nincs valédi jobbideélja, ha ferde-
test vagy primrendd zérogyri.

. Bizonyitsuk be, hogy minden véges integritasi tartomény test.

. Bizonyitsuk be, hogy a 2 és x altal generalt ideal nem f6ideal Z[x]-ben.
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Bizonyitsuk be, hogy Z[i]| = {a + bi|a,b € Z } euklideszi gytri.
Bizonyitsuk be, hogy kommutativ gytiriiben a nilpotens elemek ideélt alkotnak!

Legyen R egységelemes kommutativ gytird. Bizonyitsuk be, hogy ha I, J<R, és I+J = R,
akkor IJ=1NJ.

Legyen R = Z[z], és I a 2 és x? altal generalt idedl R-ben. Bizonyitsuk be, hogy az
R/1I faktorgytiri 4 elemti, és lassuk be, hogy R/I multiplikativ félcsoportja izomorf Z,
multiplikativ félcsoportjaval.



