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. Melyek f6idealgytiriik az alabbiak koziil?

a) Z b) R ¢) Zlx] d) Rlz] e) Z[i]

Bizonyitsuk be, hogy KJzi,...,x,]-ben (ahol K test), az (x1,...,z,) ideidl nem ge-
neralhaté n-nél kevesebb elemmel.

. Mik az irreducibilis és a prim elemek a paros egészek gytr(jében, 2Z-ben? Hatarozzuk

meg 27 idealjait és fGidedljait.

. Mutassuk meg:

a) Z[\/d] elemei (ahol d € Z nem négyzetszam) egyértelmten frhatok a + bv/d alakban,
ahol a,b € Z;

b) az N(a + bvd) = a? — b2d norma multiplikativ;

¢) z,u € Z[Vd-re z | u = N(2) | N(u);

d) Z[Vd]-ben z egység < N(z) = +1.

. Bontsuk fel primek szorzatara a 7, 13 és 5 + i szdmokat Z[i]-ben! Hany egymaéssal nem

asszocialt prim faktora van 2 + 2i-nek?

. Legyen R = Z[\/—5|. Adjuk meg 6-nak két (1ényegesen) kiilénb6z6, irreducibilis elemekre

val6 felbontasat R-ben.

. Lassuk be, hogy ha Z[v/d] UFD (ahol d nem négyzetszam), akkor 2 nem irreducibilis

Z[\/d]-ben.

. Tegyiik fol, hogy d € 7Z négyzetmentes. Lassuk be, hogy

a) d < 0 esetén Z[v/d] UFD < d = —1 vagy —2.
b) d =1 ((mod 4)) = Z[/d] nem UFD.

. Tegyiik fol, hogy az S test részgyftriije az R egységelemes gytirtinek, és 1 € S. Lassuk be,

hogy ekkor R vektortér S folott, és igy véges R esetén |R| = |S|" valamely n € N-re!
Bizonyitsuk be, hogy ha I, J<R-re R=1+ J, akkor R/(INJ) = R/I® R/J.

Legyen f(z) € Q[z], és tegyiik fel, hogy f-nek nincs t6bbszords gyoke C-ben. Bizonyitsuk
be, hogy Q[z]/(f(x)) testek direkt Gsszege.

Legyen R=A® B, K< R, 1 € R. Bizonyitsuk be, hogy K = KNA® KN B.

Lassuk be, hogy egy R egységelemes integritési tartoményban a € R akkor és csak akkor
prim tulajdonsagu, ha az R/(a) faktorgytird nullosztémentes.

Adjuk meg Z[i]-ben a 2 + 6i szam irreducibilis elemekre valo folbontasat! Az asszocialt
primtényezéket vonjuk Ossze egy hatvanybal

A hdzi feladatok beaddsi hatdrideje: mdjus 9.



