Algebra 1. 2. zh 2008. majus 9.

. Legyen I egy R gytirii idealja. Bizonyitsuk be, hogy ha az R/I? faktorgytirti null-
osztémentes, akkor I = I2.

. Bontsuk fel az 5 4+ 21/—2 elemet irreducibilisek szorzatéara Z[/—2]-ben.

. Hany olyan nem izomorf 2°-32 rendt Abel-csoport van, amelyben van 12-edrendii, de nincs
8-adrendii elem?

. Féideal-e Z[z]-ben az (x + 2,z + 3), illetve az (x + 2,2z + 2) ideal?

. Legyen G = (z,y,z|z 'z =y, 22 =1, 2® =1, xy = yz). Bizonyitsuk be, hogy (z,y) <
G, ¢és |G| < 18.

. Legyen G egy 56 elemi csoport.
a) Bizonyitsuk be, hogy G valamelyik Sylow-részcsoportja norméloszto.
b) Lassuk be, hogy G kommutétor-részcsoportja legfoljebb 14 elemd.
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