Algebra 2 1. zh 2006. oktober 18.

. Legyen I idealja egy egységelemes gytrtinek, J idealja I-nek, és J a J 4ltal generalt ideal
~3

R-ben. Bizonyitsuk be, hogy J C J.

. Bizonyitsuk be, hogy a kévetkez6 halmaz maximalis ideal a valds fels6 haromszogméatrixok

gytrtijében:

a,b,c,d,e € IR

o O R
o O
[T

. Legyen R a H halmaz részhalmazainak gyfrtje, ahol a szorzas a halmazok metszete, az
Osszeadas pedig a szimmetrikus differencia. Bar ez nem nullosztémentes gytrd, itt is
tudunk oszthatosagot definidlni (a | b < Je: b= ac), és igy prim és irreducibilis elemeket
is.

a) Mik az irreducibilis elemek,

b) mik a primek R-ben?

c) Elgall-e minden nem nulla és nem egység elem irreducibilisek szorzataként, és egy-

értelmi-e ez a felbontas?

. Bontsuk fel a —7 + 17¢ Gauss-egészet Gauss-primek szorzatéra!

5. Legyen R egy egységelemes kommutativ gytirti, P primidealja R-nek, és a € R. Bizonyitsuk

be, hogy az S := {x € R|za € P } halmaz primideélja R-nek!

. Bizonyitsuk be, hogy az IR[z, y| polinomgyfirtinek az x — y elem altal generalt ideallal vett
faktorgytrtje f6idealgyr.
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