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Algebra 2. 2. feladatsor 2012. februar 17.

. Mutassuk meg, hogy minden masodfokt bévités normélis.

. Lassuk be, hogy egy K véges test n-edfokt bévitésében minden n-edfoki, K[x]-beli irre-

ducibilis polinom linearis faktorokra bomlik!

. Mutassuk meg, hogy ha p prim, akkor 2" —z az sszes olyan [F,, f6l6tti normalt irreducibilis

polinom szorzata, amelynek foka n-nek osztdja.

. Az el6z6 feladat alapjan szamitsuk ki, hany 1 fegyiitthatés masod-, harmad- és negyedfokt

irreducibilis polinom van F3 f6l6tt!

. Bizonyitsuk be, hogy minden p primre és minden n pozitiv egész szdmra létezik n-edfoku

irreducibilis polinom I, f6l6tt.

. Igaz-e, hogy egy K = F,(a) (o ¢ ) testben o sziikségképpen generdtoreleme a K

multiplikativ csoportjanak?

. Igaz-e, hogy normaélis b&vités normalis b6vitése normalis az eredeti test f6lott?

. Van-e tobbszords gyoke az f(x) = 2* + 223 — 22 — 22 + 1 € Q[x] polinomnak a felbontasi

testében? Ha igen, bontsuk fol olyan Q[x]-beli polinomok szorzatara, amelyeknek nincs
tObbszoros gyokiik!

. Milyen karakterisztikaji test folott lehet az f(z) = 327 + 722 + 2 polinomnak t6bbszdrds

gyoke? Bontsuk ol ott f(x)-et irreducibilis faktorokra.

Bizonyitsuk be, hogy ha char K = p, és f(z) = g(aP) € K|[x] irreducibilis, akkor f nem

szeparabilis, s6t valamely k£ € N-re f-nek a felbontasi testében minden gyoke pontosan
k

p~-szoros.

Legyen char K = p, és K(t) a K test egyszer( transzcendens bgvitése. Bizonyitsuk be,
hogy K (t)-ben az 2P — t polinom irreducibilis és nem szeparébilis.

Hanyadfokt z* + 3 felbontasi teste Q és Fy folott?

Bizonyitsuk be, hogy Q(cos40°) normaélis bévitése Q-nak!



