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Algebra 2. 7. feladatsor 2012. &prilis 6.

a) Bizonyitsuk be, hogy egy Noether-gytiri minden faktorgyiirtje is Noether.
b) Bizonyitsuk be, hogy ha I < R, és I és R/I is Noether, akkor R is Noether.

. Bizonyitsuk be, hogy ha R[z] Noether-gy{irii valamely R kommutativ gyfiriire, akkor R

szlikségképpen egységelemes.

Mutassuk meg, hogy ha egy R kommutativ nullosztémentes gylri minimumfeltételes,
akkor R test.

Bizonyitsuk be, hogy a 2 és x 4ltal generalt ideal nem fgideal Z|x]-ben.
Szamitsuk ki a (4, z) és (6, z) idedlok szorzatat és metszetét Z[z]-ben!
Keressiink Z-ben olyan A és B idealokat, amelyekre AB # AN B.
Bizonyitsuk be, hogy (x) primideal Z[x]-ben, de nem maximalis!

Legyen R kommutativ, I valodi ideal R-ben, és I primideal. Bizonyitsuk be, hogy ha R/I
véges, akkor I maximaélis.

Keressiik meg a féidedlokat és a primidedlokat a 2 x 2-es fels6 haromszogmatrixok
gytrijében!

a) Bizonyitsuk be, hogy ha egy R kommutativ gytird nem f6idealgytird, és I < R nem
foideal, akkor létezik egy J< R, amely tartalmazza I-t, nem f6idedl, és amely maximalis
erre a tulajdonséigra nézve.

b) Bizonyitsuk be, hogy ha egy R egységelemes kommutativ gytiriiben minden primideal
feideal, akkor R f6idedlgytird.

Bontsuk fel Z[v/—2]-ben az 5 + 4/—2 elemet primek szorzatéral!

Lassuk be, hogy egy R egységelemes integritasi tartoményban a € R akkor és csak akkor
prim tulajdonsagi, ha az R/(a) faktorgytir( nullosztémentes.



