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Algebra 2. 5. feladatsor 2018. oktober 11.

. Keressiink olyan p(x) € Q[x] polinomokat, melyeknek a Galois-csoportjai rendre:

a) Cs; b) C¥; c) Ss.

. Bizonyitsuk be, hogy ha az L|K Galois-b&vités péaros foka, akkor L megkaphato egy

résztestének egy elem négyzetgyokével vald bévitéseként.

Ha egy racionalis egyiitthatés polinom Galois-csoportja a kvaternidcsoporttal izomorf,
akkor legalabb hanyadfokt a polinom?

Melyik n egészekre szerkeszthets n fokos szog?
MegszerkeszthetG-e egy tetszdlegesen megadott szog 6todrésze?
Hatarozzuk meg cos(27m/n) fokat Q folott.

Egy egységnyi hosszusagu szakasz két végpontjabol kiindulva megszerkeszthetG-e az 1
térfogatii, szabalyos tetraéder élhossza?

MegszerkeszthetG-e egy egyenlGszari haromszog, ha adott a széra és a beirt kor sugara?

. Tudjuk, hogy Q(cos40°) Galois-csoportja 3-elemii. Van-e olyan racionalis szam, amelynek

a kobgyokével vald bévités ugyanezt a testet adja?

Bizonyitsuk be, hogy ha egy f(z) € Q[z] irreducibilis polinom Galois-csoportja kommu-
tativ, akkor a Galois-csoport rendje deg f.

Az aldbbiak koziil melyik polinomok gyckeit lehet az alapmitveletek és gydkvonas
segitségével felirni?

a) ot + 223 — 51 +1

b) 2® — 152* + 6

c) 2% — 222 +4

Hény elem all el6 négyzetszamként, illetve kobszamként For-ben? Adjunk meg egy olyan
irreducibilis polinomot F3 f6l6tt, amelynek minden gytke négyzetszam Fao7 \ F3-ban!

Hatarozzuk meg a Gal(L|K) Galois-csoportot, ahol K = Q(iv/3) és L = K (/7).



