Hf1.

Hf2.

Algebra 2. 4. feladatsor 2019. oktober 8.

a) Bizonyitsuk be, hogy R automorfizmuscsoportja egyelemt. (Utmutatés: Léassuk be,
hogy R minden automorfizmusa rendezéstarto.)

b) Hany automorfizmusa van Q(+/2)-nek? (Miért nem mond ez ellent a Galois-elmélet
fotételének?)

c) Mutassunk példat olyan véges normalis (de nem szeparabilis!) bdévitésre, melynél a
relativ automorfizmusok csoportja 1-elemti.

. Bizonyitsuk be, hogy R nem all el6 egy valodi résztestének véges fokti normalis bévitése-

ként.

. Hatarozzuk meg a Q(v/2 + v/3) | Q bévités Galois-csoportjat.

. Keressiik meg az 2* — 2 Galois-csoportjanak Gsszes részcsoportjat, és a hozzajuk tartozo

kozbiilss testeket!

. Hatarozzuk meg a kovetkezd polinomok Galois-csoportjat Q folott és Fg f6lott

a) vt — 322 +4 b) x% —2 c) a3+ 222 + 2

. Bizonyitsuk be, hogy ha egy harmadfoku, racionalis egyiitthatos, irreducibilis polinomnak

nem mindegyik gyoke valos, akkor a Galois-csoportja Ss-mal izomorf.

Keressiik meg az f(z) = 2% — 1 polinom felbontési testének résztesteit!

. Bizonyitsuk be, hogy az 2° — 4z + 2 € Q|z] polinom Galois-csoportja Ss-tel izomorf.

(Utmutatas: Lassuk be, hogy a polinomnak pontosan 3 valés gyoke van, igy van a Galois-
csoportnak olyan eleme, ami transzpozicioként hat a polinom gyokein.)

Legyen « az z* + x + 1 € Fy[z] polinom egyik gydke. Allitsuk el§ f(x) tobbi gyokét a
hatvanyaként! (Felhasznalhatjuk a polinom Galois-csoportjat.)

Adjuk meg az 23 — 2 polinom Q fol6tti felbontasi testének dsszes résztestét!



