11. el6adas

Primitiv matrixok (folyt.)

matrixsorozat limesze
Lemma: B e C"", p(B)<1 = klim BF =0
k
Tétel: A > 0 primitiv = (ﬁ) — v -u?l, ahol v az A-nak p(A)-hoz tartozé

sajatvektora, u az AT-nak p(AT) = p(A)-hoz tartozoé sajatvektora, és u’v = 1.

® A primitiv matrixokat jellemz6 tétel (A irred. matrix primitiv < 3 k& > 0: A* > 0)
bizonyitasa.
Példak primitiv méatrixokra.
Matrix primitivitdsdnak eldontésénél hasznélhato Allitdsok
1) Ha A irreducibilis, és A* > 0, akkor A**! > 0 (tehat egy primitiv matrixnak
valahonnan kezve pozitivak a hatvanyai).
2) Ha A irreducibilis, és A grafjaban van hurokél (azaz A atlojaban van pozitiv
elem), akkor A primitiv.
3) Ha A irreducibilis, akkor A akkor és csak akkor primitiv, ha A grafjaban az
irAnyitott korok hosszanak legnagyobb kozos osztoja 1.

Sztochasztikus matrixok

Definiciék: sztochasztikus maétrix, sztochasztikus vektor, véges allapotii homogén
Markov-lanc

Allitas: Sztochasztikus matrix spektralsugara 1.

Ko6vetkezmény: Ha A sztochasztikus primitiv matrix, akkor A¥ — v-[1 1 ... 1],
ahol v az A matrix 1 sajatértékhez tartozé sztochasztikus sajatvektora. Igy tetszéleges
kiindul6 v(?) valészintiségelosztlas esetén AFv(®) — v.



