
11. el®adás

Nemnegatív mátrixok spektrálsugara

ρ′(A) = max { r ∈ R | ∃v ≥ 0, v 6= 0, Av ≥ rv }
ρ(A) = max { |λ| |λ sajátérték }
Tétel: Ha A ≥ 0, akkor ρ′(A) = ρ(A).

Tétel: Ha A ≥ 0, akkor

a legkisebb sorösszeg ≤ ρ(A) ≤ a legnagyobb sorösszeg

a legkisebb oszlopösszeg ≤ ρ(A) ≤ a legnagyobb oszlopösszeg

Gershgorin-körök: Ha A ∈ C
n×n

, akkor A minden sajátértéke benne van a |z −
aii| ≤

∑

j 6=i

|aij| körök valamelyikében.

Perron-tétel Legyen A ∈ R
n×n

pozitív mátrix, és ρ = ρ(A) az A spektrálsugara

(1) ρ-hoz van, és v > 0 valós sajátvektor;

(2) a ρ-hoz tartozó sajátaltér egydimenziós;

(3) ha egy λ sajátértékre λ| = ρ, akkor λ = ρ;

(4) λ sak egyszeres gyöke a kA(x) karakterisztikus polinomnak.

Frobenius-tétel: A ∈ R
n×n

nemnegatív, irreduibilis mátrixnak ρ(A) sajátértéke pozitív

sajátvektorral, és ρ(A) egyszeres gyöke a karakterisztikus polinomnak.


