
Bevezetés az algebrába 1 2. zh (A csoport) 2018. nov. 20., 8.15.

Munkaidő: 60 perc

1. Határozzuk meg a p és q valós paraméterek értékét úgy, hogy az
x− y + pz = q, x+ 2y = 3, x− 2y + z = 1

śıkok metszete egyenes legyen! (3 pont)

2. Határozzuk meg az

[

1 1
0 1

]

n

mátrixhatványt minden n pozit́ıv egészre! (3 pont)

3. Határozzuk meg az alábbi A mátrix sorterét és nullterét, azok dimenzióját, valamint adjunk meg
mindkét altérben egy-egy bázist! A sortér bázisa seǵıtségével adjuk meg az összes sorvektor ko-
ordinátavektorát erre a bázisra nézve! (4 pont)

A =





1 2 3
1 3 4
1 1 2





4. Legyen A az a 6 × 6-os mátrix, amelynek (a jobb felső saroktól a bal alsó sarokig haladó)
mellékátlójában végig −1 van, a jobb alsó sarokban 1, és mindenhol máshol 0. Számı́tsuk ki A
determinánsát és inverzét! (4 pont)

5. Mutassuk meg, hogy Mn[R]-ben alteret alkotnak azon n × n-es valós mátrixok, melyek első sora
csupa nulla. Adjunk meg ebben az altérben egy bázist és adjuk meg az altér dimenzióját!
(3 pont)

6. a) Hány irreducibilis tényező szorzatára bontható az x5
− 1 polinom C, R, illetve Q felett?

b) Határozzuk meg a polinom gyökeinek négyzetösszegét!
c) Tekintsük a polinomot Z5 feletti polinomnak. Van-e Z5-ben ennek a polinomnak többszörös

gyöke? (4 pont)
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