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Bevezetés az algebraba 1 2. feladatsor 2020. szeptember 14.

Gyakorlo feladatok

. Horner-moédszerrel helyettsitsiik be 5-6t a p(z) = 2% — 322 + x + 3 polinomba!

. Adjuk meg 1202013-at tizes szamrendszerben Horner modszerrel!

a) Valtsuk at 26-ot 10,16, 8,4, 2,5, 26 alapt szamrendszerbe!
b) Valtsuk at 1001-et 2-es, 8-as és 16-os szamrendszerbel!

. Hatéarozzuk meg euklideszi algoritmussal (288,204)-et, és allitsuk el a legnagyobb koézos

osztot 288z + 204y alakban alkalmas x,y € Z-vel!

. Megoldhatok-e az alabbi diofantoszi egyenletek? Ha igen, adjuk meg az 0sszes megolda-

sukat, illetve az Gsszes nemnegativ megoldésukat!
a) 288z + 204y =1
b) 288z + 204y = 300
c) 288z + 204y = 3000

. Bizonyitsuk be, hogy minden a > 1, m,n > 1 egész szamra (a™ — 1,a™ — 1) = a™™) — 1.

Bizonyitsuk be, hogy n, a, b pozitiv egészekre {%J = { LgJ J .
a

a) Mi a 2 kitevGje 17! kanonikus alakjaban?
b) Hany nullara végzsdik a 100! szam?

. Hatarozzuk meg az alabbi szamok legnagyobb k6z0s osztojat és legkisebb kézos tobbszo-

rosét!

a) 223310713 215710135

b) 223310713 215710135 315720112‘
Mutassuk meg, hogy barmely pozitiv a és b egészhez van olyan m és n egész, hogy m | a,
n|b, (m,n)=1és mn=la,b.



Bevezetés az algebraba 1 2. feladatsor/2 2020. szeptember 14.

Hazi feladatok
Beadasi hataridg: szeptember 21.

A feladatokra teljes, tomor és vildgos megolddst kériink részletszamitasokkal, indokldssal, az
eredmény leirdsa nem elegendd. A feladatok egy pontot érnek, a csillagos kettdt. A hétbol
hat feladat megolddsdt adjuk be, ezekbdl legaldbb 4 pontot el kell érni! Egyiitt gondolkozni

szabad, de mds megolddsdt lemdsolni nem!
Adjuk meg 43215 és 10110011102 értékét 10-es szamrendszerben (Horner-modszerrel), és
a 333 szam 8-as, 2-es, 16-0s, valamint 5-0s szamrendszerbeli alakjat!

Hatarozzuk meg euklideszi algoritmussal (324, 276) értékét, és keressiink olyan x és y egész
szamokat, melyekre 324z + 276y = (324, 276).

. Irjuk fel a 15524195y = 5000 diofantoszi egyenlet altalanos megoldasat! Hany 155 forintos

és hany 195 forintos arut vasaroltunk, ha épp 5000 forintot fizettiink? (Ebben az esetben
x,y > 0.)

. Bizonyitsuk be, hogy a szomszédos Fibonacci-szamok relativ primek!

. Mutassuk meg, hogy n! 4+ 1-nek minden primosztéja n-nél nagyobb (n € NT)! Vezessiik le

ebbdl, hogy végtelen sok primszam van!

. Héany O-ra végzddik az 1234! szam?
7.

A Nim nevid jatékot néhany kupac gyufaszallal jatssza két jatékos. Felvaltva elvesznek
néhany (legalabb egy, de akar az Gsszes) gyufaszélat az egyik kupacbodl. Az nyer, akié az
utols6 gyufaszal. Adott méretii kupacok mellett melyik jatékosnak van nyerd stratégiaja?
[Utmutatas: irjuk fel a kupacok méretét binarisan, majd e szamokat irjuk egymés ala
helyiérték szerint. Igazoljuk, hogy a masodik jatékosnak pontosan akkor van nyerd
stratégidja, ha minden helyiértéken péaros az 1-esek szama.



