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Bevezetés az algebraba 1 13. feladatsor 2020. december 7.

Gyakorlo feladatok

Cramer szabaly alkalmazasaval oldjuk meg az Ax = b egyenletrendszert, ahol

1 0 2 0
A= 0 3 1 és b= |1
-1 1 0 1
I A, I —A o |12
. Legyenek B = 7 QA} és C = {0 7 4 x 4-es blokkmétrixok, ahol A = [3 5}.
Szamitsuk ki a BC' szorzatot és ennek segitségével a B determinanséat!
Tegyiik fel, hogy v, vs, ..., vy paronként mersleges nemnulla vektorok R"-ben.
k
a) Mi a v; vektorok skalaris szorzata az u = ) A\;v;-vel, ahol \; e R (j =1,2,...,k)?
j=1
b) Bizonyitsuk be, hogy vi,vs,..., vy linearisan fliggetlenek!

Hatarozzuk meg az A matrix LU-felbontasat! Szamitsuk ki ebbdl az A determinansat és
az Ax = [1 — 1 0]7 egyenletrendszer megoldasat!

1 2 3
A=13 2 1
2 5 2
. Adjuk meg az
xr — y + z =0
2c — y + 3z = 2
r 4+ 2y 4+ 4z = 6

valos egyenletrendszer sortérbe esG egyetlen megoldésat, és ennek felhasznélasaval irjuk fel
az Osszes megoldast!

. Legyen W < R? altér, melynek generatorrendszere {(1,0,1),(1,1,0)}.

a) Adjuk meg W+ egy bazisat.

b) Hatéarozzuk meg a W altérre valdé merdleges vetités matrixat baziscserével és anélkiil,
azaz hasznalva az A(AT A)~1 AT képletet.

c¢) Bontsuk fel a v = (1,1,1) vektort W-beli és W=-beli dsszetevik dsszegére!

Hatarozzuk meg az r —y = 1, x —y = 2 ellentmondasos linearis egyenletrendszer optimaélis
kozelité megoldasait normalegyenlet segitségével! Hatarozzuk meg az egyetlen sortérbe esd
(minimalis abszolutértéki) optimalis kozelité megoldast!

. (Linearis regresszio) Legyen y = a+bx ismeretlen egyenes. Harom mérési eredmény szerint

(1,1),(2,3), (4, 6) az egyenesen 1év6 (x;, y;) pontok mért koordinatéai. Keressiik a legjobban
kozelits megoldast (a, b)-re normalegyenlet segitségével! (A sorai (1, z;)-k, b sorai y;-k)

Hatarozzuk meg a kovetkez6 métrixok pszeudoinverzét!

1 1 0 11
0 1 1}|° 2 2’
Mutassuk meg, hogy altalaban nem igaz, hogy (AB)* egyenls lenne BT AT -szal. Tekintsiik
1 0], 0 1 o
az A = [ ] és B = l ] méatrixokat!
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_ = O
W N =

0 0 0 1

Oldjuk meg a 7. feladatot az egylitthatoméatrix pszeudoinverzével vald beszorzéssal is!



