Csoportelmélet 1. feladatsor 2012. februar 9.

. Hany részcsoportja van az S3 x S3 csoportnak?

. Adjuk meg annak a sziikséges és elégséges feltételét, hogy a G x H csoportnak egy a

¢ : K/M — L/N izomorfizmus grafikonjaként (ahol M <« K < G és N <L < H) elsallo
részcsoportja normaloszt6 legyen.

. Izomorfia erejéig hany 21-edrendd, illetve 12-edrend@ nemkommutativ csoport van?
. Milyen n-re és k-ra létezik nem kommutativ C,, x C}, csoport?

. Izomorf-e egyméassal a @@ x Co, és a CyxCy csoport (az utobbiban a mésodik Cy

generatoreleme invertalassal hat az els6n)?

. Adjunk meg olyan N és H részcsoportot, amelyre létezik két nem izomorf N x H szemidi-

rekt szorzat, amelyek egyike sem direkt szorzat.

. Mi a kanonikus alakja a G = (a) x (b) / (a®b=2) Abel-csoportnak, ha o(a) = o(b) = 4?

Adjuk meg G ciklikus komponenseinek a generator elemeit valamelyik felbontasnal.

. Bizonyitsuk be, hogy barmely 8-adrendd nem kommutativ csoport Dy-gyel vagy @-val

izomorf.

. Rajzoljuk fol D, részcsoporthéléjat, és jeloljiik meg benne a normélosztokat.
Hf1.
Hf2.
Hf3.

Bizonyitsuk be, hogy a kiils6 szemidirekt szorzat definici6jadban szerepld szorzas asszociativ.
Héany normalosztoja van a Cy x Dy csoportnak?

Legyen (a) = Cg, (b) = C4, és G = (a) x (b) gy, hogy b~ 'ab = a~!. Felbonthaté-e a
H = G/ {a®b™?) csoport valédi médon szemidirekt szorzatra?



