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Csoportelmélet 2. feladatsor 2012. februar 9.

. Legyen H < G, Q = {Hz|z € G}, és ¢ : G — Sq a G elemeivel valé jobbszorzas

mint {2-n vett csoporthatas. Bizonyitsuk be, hogy ¢ magja G-nek H-ban levé legnagyobb
normalosztoja!

. Bizonyitsuk be, hogy nincs 120 elemii egyszert csoport!

. Lassuk be, hogy ha p > ¢ > r primek, és |G| = pq vagy |G| = pqr, akkor G p-Sylowja

normaloszto!

. Legyenek p > g > r primek, és |G| = pqr. Bizonyitsuk be, hogy pgr-nek minden pozitiv d

oszt6jahoz van G-nek d-edrendi részcsoportja.

. Hatarozzuk meg az dsszes olyan p?q rendii csoportot, amelyben nincs pq rend{ részcsoport!

. Bizonyitsuk be, hogy Z(S,,) =1, han > 3.

Mutassuk meg, hogy minden tranzitiv kommutativ permutéciécsoport regularis, azaz az
egységelemtdl kiillonb6zs elemei fixpontmentesek.

. Hanyféleképpen lehet kiszinezni egy szabdlyos nyolcszog cstcsait pirossal és kékkel, ha

pontosan harom csticsnak lehet piros a szine, és
a) a forgatassal egymasba vihet$ szinezéseket azonosnak tekintjiik, illetve
b) a forgatassal vagy tiikrozéssel egymésba vihets szinezéseket azonosnak tekintjiik.

Bizonyitsuk be, hogy egy legalabb kételem tranzitiv permutéiciécsoportnak mindenképpen
van fixpontmentes eleme.

Legyen G = C, x H, ahol p prim. Bizonyitsuk be, hogy G-nek van prim rendt faktorcso-
portja!



