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Csoportelmélet 10. feladatsor 2012. méjus 3.

. Legyen N<G. Mutassuk meg, hogy G/N minden irreducibilis reprezentacioja a természetes

G — G/N homomorfizmussal megkomponélva irreducibilis reprezentéaciojat adja G-nek.

. Bizonyitsuk be, hogy Abel-csoportnak minden irreducibilis karaktere linearis (azaz

elséfokt), és altalaban egy G csoport linearis karaktereinek szama |G : G'|.

. Bizonyitsuk be, hogy [] Kerx = 1.

x€lIrr G

. Bizonyitsuk be, hogy G normaéloszto6i éppen az irreducibilis karakterek magjanak metszetei.

Legyen X : G — GL(V) irreducibilis reprezentécio, ahol V egy C folotti vektortér. Bi-
zonyitsuk be, hogy Corv)(X(G)) ={ A-id|Ax € C}.

Legyen x € Irr G. Lassuk be, hogy ekkor Z(x)/ Ker x = Z(G/ Ker x).

Mutassuk meg, hogy G centruma az irreducibilis karakterek centrumainak metszete.
Lassuk be, hogy ()-nak és Ds-nek megegyezik a karaktertablija.

Hatarozzuk meg A, és S5 karaktertablajat.

Alabb egy véges csoport kissé hianyos karaktertablija lathato. Egészitsiik ki a tablazatot
(vegyiik figyelembe, hogy a sorok és oszlopok esetleg nem a megszokott sorrendben van-
nak, tehat az 1 elemhez tartoz6 oszlop nem feltétleniil az els@, és a trividlis karakter nem
feltétleniil az els6 sorba keriilt)! Mekkora a csoport rendje, konjugéltosztalyainak mérete,
milyen renddi norméloszt6i vannak? Mekkora a csoport centruma? Hé&ny olyan csoport
van, aminek ez a karaktertabl4ja?
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