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Csoportok és gyiirik 1. feladatsor 2019. februar 8.

. Adjunk példat olyan L halora, és annak egy S részhalmazara, hogy S nem részhalé L-ben,

de az L-en természetesen definialt részbenrendezés S-re valé megszoritasa az S-en is halot
definidl. Hany elemit a legkisebb ilyen L7

. Bizonyitsuk be, hogy tetsz6leges részben rendezett halmazban teljesiilnek az (a Ab)Va = a

és (aVb) A a = a elnyelési tulajdonsagok azokra az a,b elemekre, amelyekre 1étezik a A b,
illetve a V b.

a) Bizonyitsuk be, hogy egy véges halonak mindig van legkisebb és legnagyobb eleme, de
végtelen halora ez nem feltétleniil igaz.

b) Bizonyitsuk be, hogy ha egy részbenrendezett halmaznak van legnagyobb eleme, és az
elemek minden nem iires részhalmazanak van legnagyobb als6 korlatja, akkor minden
nem iires részhalmaznak van legkisebb felsg korlatja, és igy a részbenrendezés (teljes)
halot definial.

. Rajzoljuk ol az Gsszes

a) 3- és 4-elemt részbenrendezett halmazt;

b) legfoljebb 5-elemt halot
izomorfia erejéig.
Egy L hdlé moduldris, ha minden a,b,c € L-re a > ¢ esetén a A (bV c) = (aAb) V c.
A disztributiv hdlok nyilvdn moduldrisak is.

. Bizonyitsuk be, hogy N5 nem modularis, és forditva, ha L nem modularis, azaz valamely

a, b, c elemekre nem teljesiil a fenti Gsszefiiggés, akkor az a A (bV ¢), (a Ab) V ¢ és b elemek
egy Nx-tel izomorf részhalot generalnak.

. Rajzoljuk fel a kévetkezd csoportok részcsoporthélojat! Jeldljiik meg benniik a normaél-

osztokat!

a) Cy, C32, Oy X Cy, C3 x Cg, Csy;
) a @ kvaternidcsoport;
) Du;

) S37 A47
e) a Cpe kvaziciklikus csoport, azaz a p-hatvanyadik komplex egységgyokok multiplikativ
csoportja.

Amelyik nem modularis, vagy modularis ugyan, de nem disztributiv, abban mutassunk
Ns-tel, illetve M3-mal izomorf részhalot.

b
¢
d

Hatarozzuk meg az 0sszes olyan csoportot, amelynek a részcsoporthéloja Mo, Mg, illetve
M7, ahol M,, azt az (n + 2)-elemii halot jeloli, amelynek n kozbiils6 eleme paronként
Osszehasonlithatatlan.

Bizonyitsuk be, hogy ha egy haloban minden a, b, ¢ elemre teljesiil az
aN(bVe)=(aNb)V(aAc)
disztributiv azonossag, akkor a dualisa,
aV(bAc)=(aVb)A(aVec)
is teljesiil minden a, b, c-re.

Bizonyitsuk be, hogy ha egy G véges csoportnak egyetlen maximélis vagy egyetlen
minimalis részcsoportja van, akkor G p-csoport.



