Csoportok és gytirik Zh 2019. marcius 29.
Gyakorlati kérdések

1. a) Allitsuk el az alabbi L halét minél kisebb halmaz hatvanyhalmazanak részhalojaként,
illetve valamely csoport részcsoporthaldjaként!
b) Disztributiv-e, moduléris-e, komplementumos-e az L? (Komlementumos, ha Va €
L3del: and =0, avd =1.)

(10 pont)
2. Bizonyitsuk be, hogy minden p3q rendd nilpotens csoportban (ahol p # ¢ primek) a p-

edrendii elemek csak 1- vagy p-elemt konjugaltosztalyokban lehetnek! (Mekkora lehet egy
p-edrendii elem centralizatora?) (10 pont)

3. Mekkora az aladbbi graf automorfizmuscsoportja? Hanyféleképpen lehet két szinnel szinez-
ni a csicsokat, ha az automorfizmussal egymasba vihets szinzéseket nem tekintjiik kiilon-
bozSknek? (Egyszintiek is lehetnek éllel 6sszekotve!)

(10 pont)
Elmeéleti kérdések

4. Melyik igaz az alabbi két allitas koziil? Amelyik nem igaz, arra adjunk ellenpéldat!
(A) HaKcharG = H<G
(B) Hchar K <G = H<«(G (5 pont)

5. Mondjuk ki a kdvetkezs definiciokat és tételeket!
a) definicio: feloldhatosag

b) definicio: egész elemii matrix Smith-norméalalakja

c) tétel: disztributivitas jellemzése részhéalokkal

d) tétel: részcsoport generatorrendszerének elGallitasa (8 pont)
6. a) Mondjuk ki és bizonyitsuk be véges nilpotens csoportban a részcsoport normalizato-

,,,,,

b) Mondjuk ki és bizonyitsuk be a Burnside-lemmat! (10+7 pont)



