Homologikus algebra 1. zh 2011. oktober 21.

. Tekintsiik a kovetkez6 diagramot, ahol a sorok egzaktak. Bizonyitsuk be, hogy ha «, (8 és
v koziil két szomszédos meg van adva gy, hogy a diagram kommutativ, akkor ezt ki lehet
egésziteni lancleképezéssé. (Raadas: Mutassuk meg, hogy ha « és v van megadva, akkor
ez nem feltétleniil lehetséges.)
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. Definidljuk egy G kontravarians funktor projektiv feloldasabél szarmazéd derivalt funk-
torokat. Melyik oldali egzaktsag esetén igaz, hogy G 0-dik derivaltfunktora izomorf G-vel?
Irjuk is le, hogy mit jelent ez az egzaktsagi feltétel.

. Legyen I' : 1 é2 é?) és I = (af,a, Ba, 68,0v). Irjuk fol az A = KT'/I algebra direkt
B é

felbonthatatlan P;, P, és P3; projektiv modulusainak Loewy-diagramjat, és hatarozzuk

meg a lehetséges ¢ : § — P, homomorfizmusok magjat és komagjéat.

. Bizonyitsuk be, hogy Q mint Z-modulus direkt felbonthatatlan, és Endy(Q) minden nem
0 eleme invertalhato.

. Tegyiik fel, hogy M, olyan (mindkét iranyban végtelen) lanckomplexus Z {616tt, amelynek
minden tagja véges ciklikus csoport, és d,, : 1 — 2 minden n egész szamra, ahol a megfelels
csoportok generatorelemét 1-gyel jeloljiik.

a) Milyen ciklikus csoportok lehetnek az M, tagjai?

b) Mi lehet ez a lanckomplexus, ha azt is tudjuk, hogy minden homoloégiaja Zo?



