Homologikus algebra 7. feladatsor 2017 Gsz

1. (3 x 3-lemma) Tegyiik fel, hogy az alabbi kommutativ diagram sorai egzaktak.
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a) Bizonyitsuk be, hogy ha a kozépss oszlop egzakt, akkor els6 oszlop akkor és csak akkor
egzakt, ha a harmadik az.

b) Mutassuk meg, hogy az els6 és utolsé oszlop egzaktsagabol egyiitt sem kovetkezik,
hogy a kozéps6 oszlop egzakt.

2. Tekintsiik a kévetkez6 kommutativ diagramot, amelynek a sorai egzaktak.
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Bizonyitsuk be, hogy ha 7, izomorfizmus, akkor 1étezik egy egzakt sorozat:
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3. (b-lemma) Tegyiik fel, hogy a kdvetkezd kommutativ diagram sorai egzaktak.
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Mutassuk meg, hogy
a) ha a epimorfizmus, és § és § monomorfizmusok, akkor v monomorfizmus;
b) ha & monomorfizmus, és § és 0 epimorfizmusok, akkor  epimorfizmus.
c) ha a, B, § és e izomorfizmusok, akkor ~y is izomorfizmus.

Hf1. Bizonyitsuk be a komplexusok 0 — X4 — Y, — Z, — 0, révid egzakt sorozatiahoz tartozo
hosszu egzakt sorozatban az egzaktsagot Hy,(Ys)-nal!

Hf2. Tekintsiik az f,:
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lancleképezést, ahol a fels§ lanckomplexus X,, az alsé Y.
Hatarozzuk meg a 0, — Ker fo — Xo¢ — Y, — 04 rovid egzakt sorozathoz tartozé hosszi
egzakt sorozatot!



