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Homologikus algebra 4. feladatsor 2019 6sz

. Legyen R nem feltétleniil egységelemes gyftirt, és tegyiik fel, hogy az I < R ideal mint gytird

egységelemes. Bizonyitsuk be, hogy ekkor I az R-nek mint gytirtinek direkt dsszeadanddjal

. Bontsuk fel a K5 csoportalgebrat direkt felbonthatatlan modulusok direkt Gsszegére, ha

K = Zs, illetve Zs.

. Legyen A = K™*"™ a teljes matrixalgebra.

a) Bizonyitsuk be, hogy FEi1, Ea29,..., Eyny, paronként ortogonalis idempotensek teljes
rendszere!

b) Bizonyitsuk be, hogy az A4 = &}, E;; A felbontés tagjai egyszert, egymassal izomorf
modulusok!

. Bizonyitsuk be, hogy ha I' véges graf n csticcsal, és e; az i. csticsbol kiinduld 0 hossziisédgi

ut, akkor a KT grafalgebraban az e; KT' részmodulusok direkt felbonthatatlanok (tehat e;
nem bonthato fel e; KT'-beli ortogonalis idempotensek Gsszegére), de e; KT'-ban eléfordulhat
a 0-n és e;-n kiviil méas idempotens is.

. Adjuk meg az A algebra direkt felbonthatatlan projektiv modulusainak Loewy-diagramjat,
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ha A = KT/I, ahol T: »_o, :
a /I, aho = Oq és

a) I = (ay,72, 78, aba, Baf);
b) I = (Oé’72,’72 - 5057055)'

. Lehet-e az alabbi egy KT'/I algebra regularis jobbmodulusanak Loewy-diagramja? Ha

igen, adjuk meg a I' grafot és az I idealnak egy generatorrendszerét!
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a) 2@ 3 b) 12269122 c) sB2I®3
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Legyen e € R idempotens elem. Bizonyitsuk be, hogy eR pontosan akkor direkt felbont-
hatatlan direkt 0sszeadanddja Rg-nek, ha nincs e Re-ben a 0-n és e-n kiviil méas idempotens
elem.

Irjuk fel az A = KT/I algebra direkt felbonthatatlan projektiv modulusainak Loewy-
diagramjat, ha

T:1722723, I=(af,fa—n3,08,67).
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