Homologikus algebra 6. feladatsor 2019 6sz

1. (3 x 3-lemma) Tegyiik fel, hogy az alabbi kommutativ diagram sorai egzaktak.

0 0 0
{ { {

0o - X' =Y —» Z = 0
{ { {

0 —» X —»'Y —»- Z =0
{ { {

0 - X" = Y" - 7" — 0
{ { {
0 0 0

a) Bizonyitsuk be, hogy ha a kozépss oszlop egzakt, akkor els6 oszlop akkor és csak akkor
egzakt, ha a harmadik az.

b) Mutassuk meg, hogy az els§ és utolso oszlop egzaktsagabol egyiitt sem kovetkezik,
hogy a kozéps6 oszlop egzakt.

2. Tekintsiik az f,:

- 0 = Z4 ks Zg —» Zo — 0 —
\ i \
1—2 1—4

- 0 = Zs Zg — Zg — 0 —

lancleképezést, ahol a fels§ lanckomplexus X,, az also Y,, és a lefelé mend nyilak (f,)
természetes bedgyazasok.

Hatarozzuk meg a 0 — X, AY, — Coker fo — 0o r0vid egzakt sorozathoz tartozo
hosszi egzakt sorozatot!

3. Szémitsuk ki az
a) Ay = % &) 123 @ 3 regularis modulust algebra folotti X = % és Y = 2 modulus
projektiv feloldasat;
b) az Ax = é b g regularis modulusi algebra f6lotti 12% modulus projektiv feloldasat;
¢) a Zy Abel-csoport injektiv feloldasat.

4. Szamitsuk ki a 3.a) feladat X modulusara a csonkolt projektiv feloldasnak a Hom(—, 3 )

kontravaridns funktornal vett képét, és a kapott komplexus kohomolégidinak dimenziojat!

Hf1. Bizonyitsuk be a komplexusok 0 — X4 — Y, — Z, — 0, révid egzakt sorozatidhoz tartozo
hosszti egzakt sorozatban az egzaktsiagot Hy, (Ye)-nall

Hf2. Tekintsiik az f,:
%Z4LZQ>—>Z4L>ZQ>—>Z4—>

Jo Jid Jo Jid Jo

- 0 — Zy — 0 — Zy — 0 =

lancleképezést, ahol a fels§ lanckomplexus X,, az alsé Y.
Hatarozzuk meg a 0, — Ker fo — Xo — Y, — 04 rovid egzakt sorozathoz tartozé hosszi
egzakt sorozatot!



