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Homologikus algebra 7. feladatsor 2019 6sz

. (5-lemma) Tegyiik fel, hogy a kovetkez6 kommutativ diagram sorai egzaktak.

A - B —-— C - D — FE

1o 1B 17 ) le
A - B —- C —- D — F

Mutassuk meg, hogy
a) ha «a epimorfizmus, és  és 6 monomorfizmusok, akkor v monomorfizmus;
b) ha & monomorfizmus, és 3 és § epimorfizmusok, akkor v epimorfizmus.
c) ha a, B, § és e izomorfizmusok, akkor ~ is izomorfizmus.

. Szamitsuk ki Ext"(Za,Zs) értékét minden n-re a derivalt funktor definiciojabol, illetve

al0— K — Py — Zo — 0 rovid egzakt sorozathoz rendelt hossztu egzakt sorozatbol
Mod-Z-ben!

a) Legyen 0 — K1 — Py — M — 0 egzakt, és Py projektiv. Bizonyitsuk be, hogy
0 — Hom(M, N) — Hom(P,, N) — Hom(K;, N) — Ext'(M, N) — 0 egzakt.

b) Legyen 0 — K,,—1 — P92 — -+ = P| = Py — M — 0 egzakt, és tegyiik fel, hogy
itt P; projektiv minden i-re. Bizonyitsuk be, hogy Ext™ (M, N) = Ext'(K,_1, N).

. Bizonyitsuk be, hogy ha X1,...,X,, € mod-A, dimg X; = d; Vi, és

0—-X; —-Xo— .-+ — X, >0 egzakt,

akkor di +ds+...=do+ds+...,azazd, =dp_1 —dp_o+dp_3—dp_sg+....

. Tegyiik fel, hogy az A grafalgebra regularis modulusanak Loewy-diagramja

1 2
Aa= 2 @133 1.
13 4

a) Hatdrozzuk meg Ext% (1, %) dimenziojat.

b) Szamoljuk ki dim Ext?% (1, 2)-et.

¢) Mutassuk meg, hogy minden n € N-re létezik k > n, hogy dim Ext% (1, 2)#0.
Bizonyitsuk be, hogy egy additiv kovarians funktor akkor és csak akkor visz minden révid
egzakt sorozatot jobbrol egzaktba (0 - X — Y — Z — 0 egzakt = F(X) —» F(Y) —

F(Z) — 0 egzakt), ha minden egzakt X — Y — Z — 0 sorozatra az F(X) — F(Y) —
F(Z) — 0 sorozat egzakt.

Szamitsuk ki Ext"(Zs,Zs) értékét Mod-Z4-ben minden n-re!



