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. Tekintsiik azt az A grafalgebrat, amelynek jobbregularis modulusa A4 =
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. Bizonyitsuk be, hogy a pullback és pushout — ha létezik — izomorfia erejéig egyértelmd,

és hogy Mod-R-ben mindig létezik pullback: U = {(z,y) |ra =yB} < X @Y és pushout:
U=XaY/{(za,—2p)|z€ Z}.

. Bizonyitsuk be, hogy ha modulusok pullbackjében vagy pushoutjaban o vagy S monomor-

fizmus, illetve epimorfizmus, akkor a vele “parhuzamos” nyil is ilyen!

. Hatarozzuk meg az Ext1Z(24, Z4) csoportot! Adjuk meg az elemeinek megfelel§ bovitéseket

EXZ (Z4, Z4)—ben!

. Legyen A véges dimenzi6s K-algebra, és M, N € mod-A. Bizonyitsuk be, hogy ha a £ és n

bévitések linearisan Gsszefiiggdk, de egyik sem nulla Ex(M, N)-ben (azaz nem felhasadok),
akkor a k6zépsd tagjuk izomorf!
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Hatarozzuk meg az Ext}(1, g) vektortér dimenzi6jat, és adjunk meg a vele izomorf

Exa(1,32) térben egy bézist. Ciklikus lesz-e ez mint End(1)-, illetve mint End(2)-
modulus?

Bizonyitsuk be a 2. feladat allitasat arra az esetre, amikor egy pullbackban, illetve pushout-
ban « epimorfizmus! (Hasznéljuk az 1. feladatban megadott konstrukciokat!)

Legyen
52 0—>Z4—>Zg@Zg—>Z4—>O

az a bovités Exy(Zy,Z4)-ben, amelynél a monomorfizmus az 1 elemet (1,2)-be képezi,
az epimorfizmus pedig (0,1)-et 1-be, (1,0)-t pedig 2-be. Hatéarozzuk meg az f£ és &g
bévitésekben a k6zépss tagot, ha f : Zo — Zy és g : Z4 — Zo nemnulla homomorfizmusok!



