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Homologikus algebra 9. feladatsor 2019 6sz

. Bizonyitsuk be, hogy Hompg(R, M) jobb R-modulus minden M € Mod-R-re, és lassuk be,

hogy Homp (R, —) additiv, kovarians funktor, amely természetesen izomorf az identitas
funktorral!
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¢ # 0 testelemmel val6 szorzas mint automorfizmus a modulusokon. Bizonyitsuk be, hogy
§pe = pck

. Legyenek £, &1,& € Ex(M, N), és f1, f2, f € Hom(M’, M). Bizonyitsuk be, hogy

a) fAnm = An(fSf);

b) fi+fo=Am(f18 f2)V;

) (f1+ f2)€ = [ri§+ f2§;

d) 0¢ felhasado;

e) 0& nullelem Ex(M, N)-ben, és —¢ := (—idp )€ = {(—idy) additiv inverze a {-nek.

. Az 6roklgds (pontosabban jobb 6roklsds) gytirtt azzal definialtuk, hogy mod-R minden

projektiv modulusanak minden részmodulusa is projektiv. Bizonyitsuk be, hogy R akkor
és csak akkor 6rokl6ds, ha minden injektiv modulus minden homomorf képe injektiv.

. Legyen A az a grafalgebra, amelyre a regularis modulus Loewy-diagramja
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Hatarozzuk meg a kovetkez6 modulusok projektiv dimenzidjat!
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a) Bizonyitsuk be, hogy ha M nem projektiv, és 0 — Ky — Py — M — 0 az M projektiv
feloldasanak elsé lépése, akkor pd M =1 + pd K;.
b) Bizonyitsuk be, hogy pd(M & N) = max { pd M, pd N }.
c) Hatarozzuk meg az 5. feladat algebrajanak globalis dimenzidjat.

Hatéarozzuk meg az Extlz(Zg, Z3) csoportot, és adjunk meg Zg és Z3 kozott két nem ekvi-
valens, nem felhasad6 bovitést!

Hatarozzuk meg annak az A grafalgebranak a globalis dimenziojat, amelyre a regularis

modulus Loewy-diagramja
1 2 3
Ap=2303D240 7.
2 2 1



