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Lineéris algebra 4. feladatsor 2009. oktober 1.

. Hozzuk trigonometrikus alakra az alabbi komplex szdmokat:

a) 1414; b) —8; «¢) —§+%i; d) 1—-itga; e) sin12° —icos12°.

. Szamitsuk ki

a) a (—V3 + i)~ komplex szam értékét, és hozzuk az eredményt algebrai alakra;
b) —2432 osszes otodik gyoket (trlgonometrlkus alakban);

c) a 2% — 22 +1—1i=0 egyenlet 6sszes megoldasat;

d) az = 2" (n € N) egyenlet 6sszes megoldésat.
)
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a) Tetsz6leges n természetes szamra szamitsuk ki (1 + )™ értékét.

b) Hatarozzuk meg az () — () + (}) — (§) + —. .. Gsszeg értéket.

c) Fejezziik ki cos(7x)-et cosx és sinx segitségével.

. Adjuk meg C — C fiiggvényként (a szokasos algebrai miveletek és a konjugalas

segitségével) az alabbi siktranszformaciokat:
a) origo koriili o szogi forgatas;
b) 1+ 4 koriili 60°-os forgatas
c) Az z, illetve az y tengelyre vald tiikrozés;

. Egy Macké sajtos dobozban (amely eredetileg hat kércikk formaja sajtot tartalmazott) mar

csak harom sajt van. Ezek elcstuisztak a dobozban, de a csticsuk tovabbra is a kézéppontnal
van. Bizonyitsuk be, hogy a sajt nélkiili korcikkekhez tartozé hirok felezpontjai szabélyos
haromszoget alkotnak!

. Szamitsuk ki az n-edik egységgyokok Osszegét, szorzatat és négyzetosszegét! Mi lehet a

n
> €} Osszeg értéke, ha ¢1,..., ¢, az n-edik egységgyokok, és r € N?
k=1

. Hatérozzuk meg az (j) + () + (3) + . . . Osszeg értékét.
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. Bizonyitsuk be, hogy egy m-edik és egy n-edik egységgyok szorzata maga is egységgyok.
. Legyen ¢ primitiv n-edik egységgyok. Milyen n esetén lesz primitiv n-edik egységgyok &,

e, —¢, illetve €27
Szamitsuk ki a —16v/3 + 16i komplex szam 6todik gyokeit. Legalabb egyet irjunk algebrai
alakba.

Bizonyitsuk be, hogy egy egyenlGszirt derékszogli haromszog atfogdjanak kiilonbozd
cstcsainél vett harmadolo, illetve negyedelS pontja altal alkotott szakasz 45°-os szog alatt
latszik a hdromszog atellenes csicsabol!

Mekkora szoget zarhat be egymassal két egységgyok, ha az Osszegiik is egységnyi
hosszisagn? Mutassuk meg, hogy ekkor az Osszeg is egységgyok!



