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. Legyenek a, b és c az x

Lineéaris algebra 6. feladatsor 2009. oktober 15.

. Melyik irreducibilis Q[z]-ben az alabbi polinomok koziil?

a) 22 +x+1 b) 3z° — 623 + 2z — 2 c) 2% +1 d) z° +4

. Legyen f(z) = 2% — 22 + 1.

a) Bontsuk fel f(x)-et irreducibilis polinomok szorzatara R, illetve C f6l6tt!
b) Bizonyitsuk be, hogy f(x) irreducibilis Z folott!

c¢) Bizonyitsuk be, hogy f(x) reducibilis GF(2), GF(3) és GF(5) folott!
d)* Bizonyitsuk be, hogy f(z) reducibilis GF(p) {616tt minden p primre.

. (Gyokok és egyiitthatok kozti Osszefliggés) Legyen f(z) = (x — a1)(z —ag) - (. — i) =

2" 4 by 12" 1+ ...+ byx + by. Bizonyitsuk be, hogy minden 0 < k < n esetén (—1)" b,
az Osszes olyan «;, «;, - - -y, _, szorzat Osszege, ahol {iy,...,i,—x } az {1,...,n } halmaz
n — k elemi részhalmaza.

3 — 22 + 32 + 6 polinom harom gyoke C-ben. Hatirozzuk meg a

kovetkezd kifejezések értékeét.
a) a+b+c
b) abc
¢) a® +b* 4 2
d) ab® + a®b + ac® + a’*c + be? + b*c

. Bizonyitsuk be, hogy az x° — 2z* + 32> + 1 polinomnak nem lehet csupa valés gyoke.
. Bizonyitsuk be, hogy ha f(x) € Z[z], és a,b € Z, akkor a — b | f(a) — f(D).
. Van-e olyan egész egylitthatés f polinom, amely az 1,2, —1 helyeken az alabbi értékeket

veszi 617

b) f(1) =3, f(2) =10, és f(-1)
Tegyiik 61, hogy az f(z) € R[x] polinom 4-edfokt, 1 f6egyiitthatos, és f(1) = 10, f(2) =
20, f(3) = 30. Mennyi lehet f(0) + f(4)?
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Szamitsuk ki az 2% — 2* 4+ 23 — 322 — 2 és az 2* — 22 — 2 — 1 polinom legnagyobb kozds

oszt6jat.
z* 4+ 622 — 9z — 3 irreducibilis-e Q, Zs, illetve Zo f616tt?

Szamitsuk ki a L + 7 + 1 kifejezés értékét, ha a, b és c a 22 — 2% + 4z + 1 polinom gydkei.



