Gytiriik és csop. repr. 4. feladatsor 2010. oktober 8.

. Adjuk meg Ss-nek egy 3-dimenzids valés irreducibilis reprezentaciojat, és hatarozzuk meg
ennek a reprezenticionak a karakterét.

. Bizonyitsuk be, hogy egy irreducibilis karakternek és egy linearis karakternek a szorzata
mindig irreducibilis.

. Hatarozzuk meg A, és S5 karaktertablajat.

. (Hf) Egy papirusztekercsen egy tablazatot talaltak, amir6l feltételezik, hogy egy véges cso-
port karaktertdblaja. Sajnos, néhadny helyen mar nem olvashat6 a szam. Egészitsiik ki a
tablazatot (vegyiik figyelembe, hogy a sorok és oszlopok esetleg nem a megszokott sorrend-
ben vannak, tehit az 1 elemhez tartozo oszlop nem feltétleniil az elsd, és a trivialis karak-
ter nem feltétleniil az els§ sorba keriilt)! Mekkora a csoport rendje, konjugaltosztalyainak
mérete, milyen rend normélosztéi vannak? Mekkora a csoport centruma? Hény olyan
csoport van, aminek ez a karaktertablaja?

1 1 -1
1 1 -1

2 -1 -1 0 0
1 1 -1 -1 1
2 -2 -1 1

. Bizonyitsuk be, hogy egy nemtriviilis csoport karaktertablajanak minden soraban és min-
den oszlopaban legalabb két nemnulla szam van.

. Bizonyitsuk be, hogy 15 mindig szerepel egy permutaciés karakter irreducibilis Osszea-
dando6i kozott. Mennyi az 14 egyiitthatoja?

. (Hf) Tegyiik fel, hogy H < G, és x htiséges karaktere G-nek. Bizonyitsuk be, hogy H
akkor és csak akkor Abel-csoport, ha yy minden irreducibilis 6sszeadanddja lineéris.

. Legyen G Frobenius-csoport, N < G a Frobenius-mag (azaz N = {g € G|g & (H" \
{1})Vz € G}). Bizonyitsuk be, hogy ha x € Irr N, akkor x¢ € Irr G.

. (Hf) Legyen H < G és x a H csoport egy karaktere. Bizonyitsuk be, hogy Ker x¢ =

M (Ker x)*.
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