Gytiriik és csop. repr. 5. feladatsor 2010. oktober 15.
. (Hf) Legyen H, K < G ugy, hogy HK = G, és legyen ¢ osztéalyfiiggvény a H csoporton.
Bizonyitsuk be, hogy (%) x = (¢unK)X

. Bizonyitsuk be, hogy az alabbi karaktertabla izomoria erejéig csak egyetlen csoport karak-
tertablaja lehet (e = —1 + @z)

1 1 1 1 1 1 1
1 1 1 € 5 € g
1 1 1 5 € g €
3 3 -1 0 0 0 0
2 —2 0 -1 -1 1 1
9 -9 0 —€ —& 3 3
2 -2 0 —£ —€ g €

. Bizonyitsuk be, hogy Z(G) = [ Z(x).
xElIrr G

. Bizonyitsuk be, hogy nem izomorf Abel-csoportoknak kiilonb6z6 a karaktertablaja.

5. (Hf)

a) Bizonyitsuk be, hogy ha A Abel-csoport és x karaktere A-nak, akkor [x, x] > x(1).
b) Legyen A < G, A Abel-csoport, x € Irr G. Bizonyitsuk be, hogy x(1) < |G : A.

. Tegyiik fel, hogy G-nek van olyan htiséges komplex reprezentéicidja, amelynek foka kisebb
a |G| legkisebb primoszt6janal. Bizonyitsuk be, hogy ekkor G Abel-csoport.

. Legyen x a G csoport egy karaktere. Definidljuk a det x : G — C* leképezést a (det x)(g) =
det X (g) Osszefiiggéssel, ahol x az X reprezentacio karaktere. Bizonyitsuk be, hogy det x
jOl definialt linearis karakter.

. Bizonyitsuk be, hogy egyszerd csoportnak nem lehet méasodfoki irreducibilis karaktere.



