Gyurux €s Ccs50p. Ieplr. 0. 1C1aals>or <zU1U. OKLODCL Z<&.

. Bizonyitsuk be, hogy ha K, H < G, ¢ € Irr H, és (1)“) irreducibilis, akkor G = HK.
(Utmutatas: Lassuk be, hogy [(v9) k, (Wrnx)¥] # 0.)

. Legyen G egyszerii, x € Irr G, x(1) = p prim. Bizonyitsuk be, hogy G p-Sylowja p elemd.
(Utmutatas: Ha a p-Sylow nem Abel, akkor Z(P) < Z(x).)

. Bizonyitsuk be, hogy ha G valamely automorfizmusa minden karaktert helyben hagy, akkor
minden konjugéltosztalyt is helyben hagy.

. Legyen G egy Frobenius-csoport, N maggal és H komplementummal. Bizonyitsuk be az
alabbi allitasokat.
a) Minden 1 # x € N-re Cg(z) < N.
b) Tetszbleges 1 # h € H-ra a h-val valo konjugéilas nem hagyja helyben N semelyik
nem trivialis konjugaltosztélyat.
c) Tetsz6leges 1 # h € H-ra a h-val valo konjugalas nem hagyja helyben N semelyik
nem trivialis irreducibilis karakterét.
d) N minden nem trivialis irreducibilis karakterének pontosan | H| konjugaltja van G-ben.
e) Minden 1y # ¢ € Irr(N)-re ¢ € Irr G.

. (Hf) Tegyiik fel, hogy A < G Abel részcsoport, és |G : A| primhatvany. Bizonyitsuk be,
hogy G’ < G.

. (Hf) Tegyiik fel, hogy G-nek egyetlen nem linearis irreducibilis karaktere van. Bizonyitsuk
be, hogy G’ Abel. (Utmutatas: Szamitsuk ki a G regularis karakterének megszoritasat
G'-re kétféleképpen.)



