Gyirik és csop. repr. 1. zh 2013. daprilis 2.

I. rész. Ebben a részben minden helyes vdlasz 3 pontot ér. A wvdlaszt a keretbe irjuk! Indokolni
csak akkor kell, ha a feladat ezt kéri.

1.  Adjunk meg olyan Abel-csoportot, amelynek a radikdlja Ze-
tal izomorf!

2. Definialjuk egy modulus féligegyszeriségét, és adjunk meg két ezzel ekvivalens tulajdonsdgot!

3. Mutassunk olyan Z,-modulust, amely nem injektiv és nem
lokdlis! Roviden indokoljuk, hogy miért nem injektiv!
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4. Legyen Ay = % D1 :1’, <) :I’ . Vilasszunk ki a kévetkezd nem 0 morfizmusok kozil egyet, ami biz-

tosan irreducibilis, és egyet, amelyik biztosan nem irreducibilis! Adjunk néhdany szavas indokldst!
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a)l—)? b):{’—>1:1’, c) 5 — 3 d) 22 — 3

5. Mondjuk ki az R gyird (modulusként és gyiriként vald) direkt felbontdsainak és idempotens
elemeinek kapcsolatdrol szolo tételt!
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6. Mondjuk ki a Fitting-lemmdt! Mutassunk példdt a lemma valamelyik feltételének sziikségességére!

7. Definidljuk az Auslander—Reiten-sorozatot!

8. Az A algebrdrdl tudjuk, hogy Ax = 213 & g & z a felbont-

3
hatatlan projektiv modulusok és D(4A) = 3 @ 10 12 a

felbonthatatlan injektiv modulusok dsszege. Adjuk meg a :1)’
modulus Auslander—Reiten-eltoltjdt!

I1. rész.

9. Mondjuk ki és bizonyitsuk be eqy modulus injektivitdsanak egyik ekvivalens feltételét! (10 pont)
10. Mondjuk ki és bizonyitsuk be a Harada—Sai-lemmadt! (16 pont)



