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A definicidk és a tételek témakorok szerinti felsoroléasban.

1. Metrikus terek.

Metrika. Nyilt, zart, korldtos halmaz metrikus térben. Halmaz belso, torlédési, hatar-
és izolalt pontja. Halmaz lezartja és belseje. Nyilt és zart halmazok jellemzése metrikus
altéren. Konvergens és Cauchy-sorozatok metrikus terekben. Metrikus tér teljessége és
teljessé tétele. Sehol sem siirti halmaz. Elsé és mésodik kategoriaju halmaz. Baire-féle
kategériatétel. Kompakt halmazok és tulajdonsagaik. Cantor-féle kozosrésztétel. Relativ
kompakt és lokdlisan kompakt halmazok. Bolzano—Weierstrass-tétel.  Szeparabilis
metrikus tér. Teljesen korldtos halmaz. Hausdorff-tétel. Filiggvények hatéarértéke.
Atviteli elv hatdrértékekre. Fiiggvény folytonossaga. Atviteli elv folytonossagra.
Folytonossag topologikus jellemzése. Homeomorfizmus és izometria. Weierstrass-féle
maximum-minimum elv. Egyenletesen folytonos fiiggvény. Heine-tétel. Kontrakcié.
Banach-féle fixponttétel. Ivszertien dsszefiiggd és dsszefiiged halmazok.

2. Normalt terek.

Norma, normalt tér, Banach-tér. Holder egyenlétlenség. Abszolut konvergens sorok
¢és Banach terek kapcsolata. Folytonos linearis leképezés normaja. Folytonossag és
korlatossag ekvivalenciaja. Foytonos linearis funkcionalok, a dudlis tér teljessége.
Véges dimenziés terek, ekvivalens normdak, Heine-Borel-tétel a kompakt halmazok
jellemzésérdl. Skalarszorzatos terek, Hilbert terek. Cauchy-Schwartz egyenlotlenség.
Bessel egyenlotlenség, kifejtés ONB szerint, Parseval egyenloség. Carl Neumann sor.
Szubadditiv és pozitiv homogén leképezés. Hahn—Banach-tétel. Egyenletes korlatossag
tétele. Banach nyilt leképezés tétele. Zart graf tétel. Banach tétele korlatos
inverz létezésérol. Normalt terek szorzata. Folytonos multilinearis leképezés normaéja.
Szétvélaszto fliggvényhalmaz. Stone-Weierstrass tétel.

3. Differencialszamitas.

Normaélt terek kozott hatd leképezések derivalhatosdga és derivaltja. Fliggvények
osszegének és kompozicidjanak derivalasa.  Vektorértékli és skalarértéki fliggvény
szorzatanak derivalasa. A differencialhatésaghdl kovetkezik a folytonossag. Iranymenti
derivalt. Operatorértékii hatvanyfiiggvény derivalasa.

Az aldbbi tételek bizonyitdsanak ismerete sziikséges (ezek szerepelhetnek az irasbeli
vizsgén):

Az elsé éran elhangzott Holder egyenlGtlenség, valamint Andai Attila jegyzetébdl a
kovetkez6 tételek (a sorrend nagyjabdl az eléadason elhangzott sorrendet koveti): 1.5,
1.10, 1.19, 1.46, 1.52, 1.25, 2.66, 2.13, 2.33, 2.36, 1.28, 1.30, 1.56, 1.57, 1.58, 1.61, 1.67,
1.70, 1.83, 2.12, 2.8, 2.21, 2.24/1, 2.24/2, 2.24/3, 2.37, 2.38, 2.70, 2.73, 2.63, 3.4, 3.8,
3.12, 2.46, 2.77.



