Bevezetés az Algebraba 1 1. feladatsor 2024.09.02-06.

1. a) Bizonyitsuk be, hogy egy (X, <) rendezett halmaz akkor és csak akkor jolrendezett, ha nincs
benne végtelen, szigortan leszallo lanc! (x1 > zo > 23 > ... € X)

b) Mutassuk meg, hogy jolrendezett halmaz minden részhalmaza jolrendezett!

¢) Bizonyitsuk be, hogy ha egy rendezett halmaz véges sok jolrendezett részhalmazanak az unioja,
akkor maga is jolrendezett!

2. Hatarozzuk meg az els6 n Fibonacci-szam 6sszegét!

n

3. Mutassuk meg, hogy Z k-kl=(mn+1)-1.
k=1

Ajeldlések: k! =1-2-...-keés» kekl=1-1142-214. . +n-nl
k=1

4. Hany olyan n-hosszu sorozat képezhets az 1, 2, 3, 4 szamokbdl, melyek 1-gyel kezd6dnek, és minden
szam pontosan 1-gyel kiillonbozik az el6z6t617?

5. a) Legyen (X, <) rendezett halmaz és Sy, So, - - - C X jolrendezett részhalmazok sorozata ugy hogy

o0
minden i < j, x € S; és y € S; esetén = < y. Mutasd meg, hogy U Sk is jolrendezett!
k=1
b) Lassuk be, hogy Z nem jolrendezett a szokésos rendezésével, és adj meg rajta egy masik ren-
dezést, ami jolrendezés!
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. Legyen go = a, g1 =0 ¢és g, = gn—1 + gn—2 ha n > 2 — az altalanositott Fibonacci-sorozat. Mutasd
meg, hogy g, = afn—1 + bf, minden n-re (f, jeldli az n. Fibonacci szamot)!

7. Mennyi az alabbi sokemeletes kifejezés értéke, ha a képletben n darab tortvonal van?
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8. Hany olyan n-hosszi sorozat van, aminek minden tagja 0 vagy 1 és nincs benne két szomszédos 07

9. Igazoljuk, hogy a) [z] + [z + ] = [2a] és b) [ [xﬂ = [Vz]. Itt [] az egészrész fiiggvény, azaz [z] a
legnagyobb olyan n egész, melyre x > n.

A feladatsorok elérhetsk az elado honlapjan: www.math.bme.hu/~merdelyi/bevalgl/



