Bevezetés az Algebraba 1 6. feladatsor 2024.10.07-11.

1. Legyenek w és z komplex szamok. Melyek igazak az alabbiak koziil?
a) w? =22 = w=+z, b) Jw| = |z] = w = =%z,
c) arg(w?) = arg(z?) = arg(w) = arg(z), d)w? =22 = arg(|w|) = arg(|z|).

2. Mik —/3 + i 6todik gyokei?
2 és 1 egy négyzet két csticsa a komplex szamsikon. Mik lehetnek a tobbi csticsok?

Mi az Osszege és szorzata az 5. primitiv egységgyokoknek? Es a primitiv 8. egységgyckoknek?

orol W

a) Adj explicit formulat a (§) — (5) + (}) — ... kifejezésre. Utmutatas hasonlitsd dssze of (1 + )"
algebrai és trigonometrikus alakjat!

b) Szamold ki (cosx + isinz)3-t két kiilénbéz6 moédon! Ennek a segitségével fejezd ki cos(3z)-t a
cos x fliggvényeként!

6. A Horner-modszer segitségével
a) emelj ki az a(x) = 23 + 32% + 1-b6l = — 3-,
b) keres b(x) € Z[x]-t, melyre a(z) = b(z — 3)!

V3

1
7. Legyen 21,29 és z3 € C, w = 3 + 71 Mutasd meg, hogy a kdvetkezSk ekvivalensek:

1) 212923 egy szabalyos haromszog pozitiv koriiljarassal (azaz a cstcsok az 6ramutatd jarasaval
ellentétesen vannak)
2) 21 + zow + zzw? = 0.

8. Legyen ¢ egy primitiv n. egységgyok. Mi lehet a) —¢ és b) ¥ rendje?
9. Az a € R paraméter mely értékére (z + 1)%|2° — az? — ax + 17

10. Mutasd meg, hogy minden paratlan foku valos egyiitthatos polinomnak van legalabb egy valos gyoke!

A feladatsorok elérhetsk az el6add honlapjan: www.math.bme.hu/~merdelyi/bevalgl/



