Bevezetés az Algebraba 1 7. feladatsor 2024.10.14-18.

1. Legyen T test és p,q € F[z] polinomok. Melyek igazak az alabbiak koziil?
a) Ha p irreducibilis, akkor nincs gyoke.
b) Ha p-nek nincs gyoke, akkor p irreducibilis.
c¢) Ha p-nek és ¢-nak van kozos gyoke, akkor (p,q) # 1.
d) Ha p-nek és g-nak ugyanazok a gyokei ugyanolyan multiplicitassal, akkor p és ¢ egymaés
egységszeresei.
Milyen plusz feltétellel lesznek igazak (az eddig hamis) allitasok?

2. Melyek a
a) 4 fokszamu irreducibilis polinomok Z/27Z felett és
b) a 2 és 3 fokszamu irreducibilis polinomok Z/3Z felett?

3. Oszd el maradékosan az z* — 2z + 5-t
a) 2% — x + 2-vel,
b) x + 1-gyel,
c) (x4 1)%nel és
d) 2% — 1-gyel!

4. Mi az a(x) = 23 — 22?2 + x — 1 és b(x) = 22 + 2 legnagyobb kozos osztoja? Az euklideszi algoritmus
segitségével keress p és ¢ polinomokat, melyekre (a,b) = pa + gb!

5. Mi az (z —2)%(z +1i)%(x — 3)(z — 4)? és (z — 2)(x +i)%(z — 3)® polinomok legnagyobb kizos osztoja
és legkisebb kozos t6bbszorose Clx]-ben?

6. Mennyi a (—6x3 + 622 — 12, 32? — 3z — 6) legnagyobb kozos oszté Q[z]-ben (és Z[x)-ben)?

7. Melyek azok a legkisebb foku polinomok a) Clz]-ben és b) in R[z]-ben, melyeknek i kétszeres gyokiik
és 1 haromszoros gyokiik?

8. Hany irrdeucibilis osztéja van a —6x> 4+ 622 — 12 polinomnak Q[x]-ben, Z[z]-ben, R[z]-ben és C[z]-
ben?

9. Mik az alabbi polinomok gydkei Clx]-ben, R[z|-ben és (Z/5Z)[z]-ben? Bontsd 8ket irreducibilisek
szorzataral
a) 223 — Tw? 4 2
b) 2° +1

A feladatsorok elérhetsk az el6ado honlapjén: www.math.bme.hu/~merdelyi/bevalgl/



