A3 gyakorlé feladatok, 2.
KJK, 2018 &sz

(9 —javasolt hdzi feladat, * — nem kételezd, gondolkodtato feladat, B — Babcsdnyi feladatgydjtemény II1.

1.* Létezik-e az alabbi f komplex fliggvényeknek a zy pontban hatarértéke és ha igen, mennyi az
értéke? Folytonosak-e a zy pontban?
I 2 - 2
m(z )+1Re(z) 240 ‘ )
a)zO:O, f(Z): Z-Z ) b)ZOZZ7 f(z):e

T+iy—rzo+iyo (z,y)—(20,y0) (z,y)—(20,Y0)

(ﬂ lim u(z,y)+iv(z,y) =a+bi <& 3 lim u(z,y) =a és 3 lim v(z,y) = b)
(f .C G Flim f(2) = fl) & fe C<ZO)>
z zZ0
2. Hol differencialhatok és hol regularisak az alabbi fiiggvények? Ahol differencidlhatok, ott mennyi a
derivaltjuk?
a) f(z)=2% b) f2) =% ¢ f()=2-% d) flz+iy) =y*+ia’
u,v € Diffrz(20,y0)
f=u+iv,z0 =z +iyo € intDom(f): f € Diffc(z0) < Opu(z0,Y0) = Oyv(To, Yo)
dyu(wo,yo) = —0xv(0, Yo)

<z0 € intDom(f),w € C, 3f'(2) =w déf' 3 lim f2) = (z0) = w>

Z—rZ20 zZ— 20

3. Mik az alabbi fliggvények harmonikus térsai (ha vannak ilyenek)? Ha van, melyik az a harmonikus
tars, amelyikkel a zg = xo+iyo pontban f(zo+iye) = u(zo, yo)+iv(xo, yo) = w teljesil. Mi f/ = (u+iv)’,
ha létezik?

a)u(z,y) =2 —y* +22y, z20=1, w=1—1i, b)u(r,y)=e ¥Ysinz, z=m, w=-1
(f=u+iv:C— Creg. = d2u(z,y)+ 8§yu(m,y) =0¢és 02, u(z,y) + aiyu(x,y) =0)
(u:R* = R:02u(z,y) +8§yu(m,y) =0 = Jw:R*->R: f=u+ivreg)
4. Adja meg algebrai alakban!

a) (L+i), D) (?—H;) ¢) ch(v2 + V2i)



