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1. (4+4 pont)
(a) Legyen A, B és C' tetsz6leges halmazok. Mutassa meg, hogy

(ANB)\ (B\C) = A\ B.

(b) Legyen f: A — B invertalhato fiiggvény. Mutassa meg, hogy minden D C Ry
esetén a D halmaz f altali 6sképe, azaz az {x € Dy : f(xr) € D} halmaz
megegyezik a D halmaz f~! inverz fiiggvény altal létesitett képével, azaz az
{fHy) € Ry-1 : y € D} halmazzal.

2. (10 pont)
Legyen (a,)nen egy korlatos valés szamsorozat, tovabba legyen

CL1+CL2+"’+CLn
" .

b, =

Mutassuk meg, hogy {b, : n € N} korlatos, valamint

inf{a, : n € N} <inf{b,:n € N} és sup{b,:n € N} <sup{a,:n € N}.

3. (844 pont)

(a) Legyen H C R. Bizonyitsuk be, hogy H torlodési pontjainak halmaza zart.

(b) Hatarozza meg az A = (=3,—-1]U{2 : n € N} U{3} U [5,6] C R halmaz
belsé pontjainak, kiils6 pontjainak, hatarpontjainak, torlédasi pontjainak illetve
izolalt pontjainak a halmazat!

4. (545 pont)



(a) Tekintsiik az
P —12n41
T o+ T2 + 2
sorozatot! Mi a sorozat hatarértéke, amennyiben létezik? Adjon meg egy N
kiiszobindexet, amitél kezdve a sorozat tagjai a hatarértéket 1073-nal jobban

megkozelitik!

(b)
lim (Vn2 —n3 +n) =?

n—oo

5. (5-+5 pont)
Hatéarozza meg az alabbi (a,),en sorozatok hatarértékét, ahol

(a)

—3n+1\"?
a, = | —— (\/3n4+2n—1—\/3n4—|—n2—n),
3n+4

(v 2
an = "n2+ 2n + 4.

6. (545 pont - BONUSZ) Hatérozza meg az alabbi (a,)nen sorozatok hatarértékét,
ahol

(a)

(b)



