Kalkulus 2,
10. Feladatsor

2020/21. 2. félév

Feliiletek felszine

1. Szamoljuk ki az adott feliilletdarabok felszinét!
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Feliileti integral

1. Szémoljuk ki a v(r) vektor-vektor fiiggvények felilletmenti integraljat a megadott
iranyitasu F' feliilet mentén!

(a) v(r) =zi—yj+zk, F:r(u,v)=u+2v)itvj+u—v)k, 0<u<30<
v < 1, ahol F' normalvektora k-val hegyesszoget zar be.

(b) v(r) =ayi+ezj+yzk, F:r(u,v)=wucosvitusinvj+2k,0<u<1,0<
v < 7, ahol F' normélvektora k-val tompasziget zéar be.

(c) v(r) =r|r |3, F az origé koriili egységgdmbfelszin zy-sik feletti része, a gémb
kozéppontja felé mutaté normaélissal.



Integral atalakito tételek

1. Szémoljuk ki a v(r) vektor-vektor fiiggvények gorbementi integréljat az adott G
uton, ha lehet Stokes-tétellel!

(a) v(r) = (y+2)i+(z+2)j+x+y)k, G:r(t) =sintit+costj+k, 0<
t<2m

(b) v(r) = —a¥i+xy?j, G: 2> +y?> =4, =z =0, pozitiv forgasirannyal

(c) v(r) = (2zy—2)i+(2*+2)j+(y—x)k, ahol G az %24—31/—2 =1, z = 1 egyenleti

ellipszis, pozitiv koriiljarasi irannyal.

2. Szamoljuk ki a v(r) vektor-vektor fiiggvények feliiletmenti integraljat az adott F'
felillet mentén Gauss-Osztrogradszkij-tétellel!

(a) v(r) =3zyi+y?j—dozk, F:2?+y*+22—4y—22+4 =0, kifele mutaté
normalissal.

(b) v(r) = 2%y?i+j+zk, ahol F a z = 25 — 2% — y? és z = 0 &ltal hatdrolt zdrt
feliilet, kifele mutato normaélissal.

(c) v(r) = 22i+y?j+2%k, F a koordindtasikok és az x? + y* + 2z = 1 4ltal
hatarolt zart feliilet, befele mutaté normalissal.



