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Tobbvaltozos fiiggvények hatarértéke, folytonossaga

1. Hatérozzuk meg az alabbi fiiggvények értelmezési tartomanyat, értékkészletét. A
szintvonalak illetve sikmetszetek vizsgalataval abrazoljuk vazlatosan a fiiggvénye-
ket! (Ha van lehet6ségiink, rajzoltassuk ki valamilyen programcsomag segitségével!)
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2. Hatarozzuk meg az alabbi fiiggvények szintfeliileteit!

x,y) = y* — 2?
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(a) f($7y7 )—(L’ +y - 9
(b) f(z,y,2) =2+ 9>+ 2%
(c) f(z,y,2) =In(a? +y* + 2°).
3. Hatarozzuk meg az alabbi hatarértékeket, amennyiben 1éteznek!
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4. Vizsgaljuk meg az alabbi tobbvaltozos fliggvényeket folytonossag szempontjabol!

(a)
[ E5 ha(ay) # (0,0
f2) = {0, ha (z,y) = (0,0)

(b)
flz) = {(21" +3y)In(a +¢%), ha (z,y) # (0,0),
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xsin%, ha y # 0,
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(d) f(I, Y, Z) - xzf?j/z_izz
(e) f(I, y) - xaéj:ZS

5. Folytonos-e az

xgz—f, ha zy # 0,
1, ha xy =0
fiiggvény a (0,0) pontban

(a) R2-re vonatkozélag?
(b) az A = {(z,y) : y = 22} halmazra vonatkozdlag?
(¢) a B={(x,y): y = —x} halmazra vonatkozdlag?

6. Legyen f : R? — R egy kétvaltozds fiiggvény, melyre teljesiilnek az aldbbiak:
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a) r+— f(x,1y) folytonos minden yy € R esetén,
Y Yy Y
b — f(xo folytonos minden xy € R esetén
(b) v+ flzo,y) foly ,
(¢) f(K) kompakt minden K C R? kompakt halmazra.

Mutassuk meg, hogy f folytonos.



