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Vonalintegral

1. Hatérozza meg az alabbi térgorbék ivhosszat!

(a) r(t) =tcos(3Int)i+tsin(3Int)j+2tk, 0<t<27

(b) A gorbe az 22 = 3y és a 2zy = 9z feliiletek metszésvonala az 0 < z < 2
koordinatak kozott.

(c) A gorbe az tgynevezett Viviani-féle gorbe, azaz az x* + y* + z? = R? gomb és

az 1° + 3> — Rz = 0 henger metszésvonala.

2. Hatdrozza meg az f7 v(r) dr vonalintegralokat az aldbbi esetekben!

(a) v(r) = (z+yz)i+(z? — 22) j+(zy + 2) k, és
i. vaz A(—1,2,0) pontbdl a B(5,5,9)-ig tarté egyenesszakasz,

ii. vaz A(—1,2,0) pontbdl indulé, és a B(5,5,9) pontba érkezd toréttvonal,
mely el6szor az x, majd a z, végiil az y tengellyel parhuzamos szakaszokbol
all.

(b) v(r) =résy:r(t) =icos’t +jcostsint + ksint, 0<t< 7T
(c) v(r) = (*+y+z2)i+(z+y?’+2)j+(@+y+2*)k,v:r(t) =icosht+jsinht+
2k, 0<t<2.

3. Az aldbbiakban U € R? egy sikbeli tartomdany, melynek hatargorbéjét oU jeloli. A
Green-tétel segitségével hatarozza meg a

/fdr
U

integralokat, ahol



(a) U={(z,y) eR*:2<2<3,0<y<2?}ésf(z,y) = (vcosy,y + ).
(b) U={(z,y) e R*: 2* +y* <2} és f(z,y) = (-4, 27).
4. Szamitsa ki az alabbi gorbék altal hatarolt tartomény teriiletét!
(a) r(t) = (cos®t,sin®t), t€[0,27].
(b) r(t) = (2t —t%,2t —t3), t€[0,2].

5. Potencialosak-e az alabbi vektormezdk? Ha igen, hatarozza meg egy potencialfiigg-
vényét!

(a) v(r) = (yz —ay)i+(zz = & +yz2)j+(ay + v*2) k.
(b) v(r) = (5a%y — day) i+(32° — 2y) j.
(c) v(r) = e¥i+wze? j+rye’* k.
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