VIK A2 Matematika,
13. Gyakorlati anyag - Sorok
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1. Numerikus sorok

1. Konvergensek-e az alabbi sorok? Ha igen, adjuk meg a hatarértékiiket!
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2. A Cauchy-féle konvergenciakritériummal dontsiik el, hogy konvergensek-e?
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3. Alternél6 sorok, Leibniz kritérium. Konvergensek-e az aldbbi sorok? Ha igen,
adjunk kozelitést a sortsszegre, legfeljebb 0.1-es pontossdggal!
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4. Majordns és minorans kritérium. (A keddi gyakon mondjuk el mi az!)
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5. Konvergensek-e az alabbi sorok?
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6. Integralkritériummal dontsiik el, hogy konvergensek-e?
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7. Hatédrozzuk meg az aldbbi sorok értékét legfeljebb 10™3 hibdval, amennyiben kon-
vergensek!
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8. Mekkora hibéat kovetiink el, ha a sordsszeget a 10. részletosszeggel kozelitjiik?
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9. Abszolut illetve feltételesen konvergensek-e?
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2. Hatvanysorok, Taylor-sorok

1. Hatdrozzuk meg az alabbi hatvanysorok konvergenciatartoméanyat! (A keddi gya-
korlaton mondjuk el a f6bb tudnivadkat!)
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3. Adjuk meg a kovetkezo fiiggvvények xq = 0 koriili Taylor-sorat és hatarozzuk meg
a sor konvergenciatartomanyat!
(a) f(x) = arctan 2z
(b) f(z) = g
(c) f(z) =sin*z




4. Adjuk meg a kovetkezo fiiggvvények zy = 1 koriili Taylor-sorat és hatarozzuk meg
a sor konvergenciatartomanyat!
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5. Vegyes feladatok

(a) Bizonyitsuk be, hogy
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Utmutatds: Irjuk fel arctanz 0 koriili Taylor-sorét, az
integralasaval, és éljiink az x = 1 helyettsitéssel!

(b) Adjuk meg az
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integral értékét 0,01 pontossaggal!
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(¢) Adjuk meg az
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sor konvergenciatartomanyat és osszegfiiggvényét!
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sor konvergenciatartomanydt és dsszegfiiggvényét! Bizonyitsuk be, hogy > " /5% =
6.



(e) Adjuk meg az
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0 koriili Taylor-sorat és konvergenciatartomanyat! Mennyi
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értékét 2 tizedesjegy pointossaggal!
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értékét 2 tizedesjegy pointossaggal!
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/4 o
/ sinx da
0 x

értékét 2 tizedesjegy pontossaggal!




3. Fourier-sorok

Adjuk meg a kovetkezd fiiggvények Fourier-sorat! Hol allitja el a fiiggvényt a Fourier-
sor?

1. f(z)=m*—2%* ha —m <z <7és f(x+2m) = f(x).
2.

—2x, ha —7m<x <0,
flx) =
3z, ha 0 <z <.

3. f(z) =|z|,ha —1 <z <7 és f(z+2m) = f(z).
4. f(x) =sinz, ha —w/2 <z <7/2és f(z) = f(x + )

5. f(x) =cosx, ha —7w/2 <o <7/2és f(z) = f(x + )

x, ha -1 <z <1,
flx) =<0, ha z = +1.
f(z +2k) kiilonben, ahol k € Z.
7. f(z) =sgncosx
8 f(x)=¢€" ha—-1<x<1és f(x+2k)=f(x),k€Z.
9. f(z) =sin®z, ha —7 < x <7 és f(x +2km) = f(2),k € Z.
10. Adjuk meg sin x cos-os Fourier-sorat, mely eléallitja [0, ]-n.

11. Adjuk meg cos x sin-os Fourier-sorat, mely eléallitja [0, 7r]-n.
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