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. (10 pont) Definialjuk egy tetszéleges A C R halmaz mértékét a kévetkezé modon:
w(A) = |An{x: 10z € Z}|.

Tekintsiik a kovetkezd fliggvényt:

1

(@) 0, ha x irracionalis, vagy = = 0,
xT) =
=, har=2 (mn)=1,n>0.

Széamoljuk ki a f[o 1 f d p integralt!

. (10 pont) Legyen (X, A, u) egy mértéktér, f : X — R egy integralhato fliggvény,
melyre f(z) > 0 m.m. = € X-re. Mutassuk meg, hogy ha A egy mérhetsé halmaz,
melyre [, f dpu =0, akkor u(A) = 0.

. (15 pont) Alapos indoklas utan hatarozzuk meg a kovetkezd hatarértéket!
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. (15 pont)Mutassuk meg, hogy
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5. (10 pont - BONUSZ)
Legyen (X, A, p) egy véges mértéktér. Minden f, g mérhetd fliggvényparra legyen

_ [ _1f—d
d(f.g) —/m d p.

(a) Mutassuk meg, hogy d metrika a mérhets fliggvények terén.

(b) Mutassuk meg, hogy ha (f,) mérheté fiiggvények egy sorozata, akkor f, & f
pontosan akkor, ha d(f,, f) — 0.



