Analizis 2. Név:
Mintavizsga - 1. rész Neptun kéd:
2024.majus 29.

Tudnivalok:
1. A munkaid6 60 perc.
2. A megoldashoz segédeszkoz nem hasznalhato.

3. A 1. feladatban az eléadason elhangzott formaban kérjiik a
tételeket és a definiciékat kimondani. A sikeres vizsgahoz
legalabb 8 kérdésre helyesen kell valaszolni.

4. A II. feladatban nem kell indokolni!

5. Csak a kiadott dolgozat lapjain lehet dolgozni.



(12x 8 p.) 1. A minimumkévetelménybdl

1. Definialja egy halmazsorozat lim sup-jat!

2. Mit értiink kiilsé mérték alatt?

3. Mondja ki a Carathéodory-tételt!

4. Definidlja a fliggvények mérhetoségét!

5. Mondja ki a dominalt konvergencia tételt (nagy Lebesgue-tétel)!

6. Mondja ki a Fubini-tételt!

7. Mondja ki a Fatou-lemmat!



8. Mit allit a Holder-egyenlotlenség?

9. Definidlja a Fourier-sor fogalmat!

10. Mit allit a Fourier-sorokra vonatkozo Fejér-tétel?

11. Definidlja a Schwarz-teret R-en!

12. Definialja két fliggvény konvolicidjat!



(14x1p.) 1I. Igaz vagy Hamis? Az éllitas elotti I vagy H betiit karikdzza be, annak
megfeleléen, hogy az éllitas igaz vagy hamis.

1.I H R nyilt intervallumai o-algebrat alkotnak.

2.1 H A mérheté halmazok o-algebrat alkotnak.

3.1 H Van olyan Borel-halmaz, ami nem Lebesgue-mérhetd.

4.1 H A Cantor-halmaz barmely részhalmaza Lebesgue-mérhetd.

5. 1 H  Mérhet6 fiiggvények sorozatdnak pontonkénti limesze mindig

mérhetd.

6. 1 H Haaz (X, A, ) mértéktéren a nemnegativ, u-majdnem min-
deniitt értelmezett f fiiggvényre fenndll, hogy [ fdp = 0,
akkor f =0 py-m.m.

7.1 H Egy nullmértékfi halmaz barmely részhalmaza nullmértékii.

8.1 H Ha (X, A,u) mértéktér és f egy mérhetd fiiggvény, melyre
Jx fdp=0,akkor f =0 p-m.m.

9.1 H Az f(z) = sinzcosz fiiggvény Fourier-sora nem tartalmaz
cos-0s tagokat, azaz a,, = 0 (n € N.)

10. I H Bérmely [a, b]-n integralhato fiiggvény esetén
lim,, o0 fabf(:z:) cosnr dz = 0.

11. I H Két integralhaté fiiggvény konvoliciéjdnak  Fourier-
transzformaltja egyenlé6 a Fourier-transzformaltjaik kon-
voluciéjaval.

12. I H A polinomok sfirtin vannak a Schwarz-térben.

13.1 H Az LP(X,pu), (1 < p < o0) térben érvényes a sorozatokra
vonatkoz6 Cauchy-kritérium.

14. I H Legyen (X, A, u) véges mértéktér. Ekkor ha 1 < p < ¢ < oo,
akkor LP(X, p) C LI(z, p).



